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Chương-1 - PITÉP NHẢN VÀ PHÉ? CHIA CÁC ĐA THỨC 

§1.NHÂN ĐƠN THỨC VỚI ĐA THỨC 


A. MỐT SỎ'KIẾN THỨC cơ BẢN 




Muôn nhân một đơn thức với một đa thức ta nhân đơn thức với từng 

hạng tử của đa thức rồi cộng các tích với nhau. 

A(B+C) = AB+AC 


B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẨN GIẢI 

Bài 1. Làm tính nhân: 


/ 


a) X 


r 


5x - X - — 


V 


c)(4x 3 - 5xy + 2x) 


2 2 


b) (3xy - X + y) — x z y 

3 


\ 


V 


- — xy 
2 


• '> • 


r 


a) X 


5x 3 - X - — 


1 


\ 


V 


5 __3 1 „2 


b) 


2 . 
3 


= 5x - X - -- X 

2 


(3xy - X 2 + y) ~ x 2 y = 2x 3 y 2 - ị x 4 y + ậ x 2 y 2 


c) (4x 3 - 5xy + 2x) 


/ 


- 2 xy j = ~ 2x “y + 1 *y - X V 


Bài 2. Thực hiện phép nhân, rút gọn rồi tính giá trị của biểu thức 
a) X (x - y) + y(x -I- y) tại X = -6 và y = 8 


b) X (x 2 - y) - x 2 (x + y) + y (x 2 - x) tại X = -i và y = -100 

2 


Giải 


a) A = X (x - y) + y (x + y) = X 2 - xy + yx + y 2 = X 2 + y 


2 


Thay x = -6vày = 8 vào ta được: A = (-6) 2 + 8 2 = 36 + 64 = 100 

b) B = X(x 2 - y) - x 2 (x + y) + y (x 2 - x) = X 3 - xy - X 3 - x 2 y + yx 2 - yx 
= (2x - 2y) - (x 2 - 2xy + y 2 ) = 2(x - y) - (x - y) 2 


Thay X = -Ẹ và y = -100 vào ta được: B = -2 

tề 


ỉ 1 N 


V L J 


(- 100 )= 100 


Bài 3. Tìm X, biết: 

a) 3x (12x - 4) - 9x (4x - 3) = 30 b) X (5 - 2x) + 2x (x - 1) = 15 
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Giải 


a) 3x (12x - 4) - 9x (4x - 3) = 30 

36x 2 - 12x - 36x 2 4- 27x = 30 
® 15x = 30 

X = 2 

Bài 4. Đô'. Đoán tuổi 


b) X (5 - 2x) + 2x (x - 1) - 15 

5x - 2x 2 + 2x 2 - 2x = 15 

3x * 15 
X - 5 


Bạn hãy lấy tuổi của mình: 

Cộng thêm 5; 

Đươc bao nhiêu đem nhân với 2; 

■ 

. - Lấy kết quả trên cộng thêm với 10; 

- Nhân kết quả vừa tìm được với 5; 

Đọc kết quả cuôi cùng sau khi đã trừ đi 100. 

Tôi sẽ đoán được tuổi của bạn. Giải thích tại sao. 

Giải 

Gọi x là số tuổi của bạn, thực hiện theo yêu cầu của bài ta có biểu 
thức: [ (x + 5)2 + 10]5 - 100 = (2x + 20)5 - 100 = lOx + 100 - 100 = lOx 

Chẳng hạn theo yêu cầu bạn đọc kết quả cuối cùng là 140 thì năm 
nay bạn 14 tuổi (vì: lOx = 140 nên X = 1.40 : 10 = 14) 

Bài 5. Rút gọn biểu thức: 

a) X (X - y) + y(x - y) b) X*- 1 (x + y ) - y (x”" 1 + y n_1 ) 

Giải 


a) X (x - y) 4- y (x - y) (a - b) 2 = (a + b) 2 - 4ab 

b) x n_1 (x + y) - y(x ll_1 4- y“' 1 ) = x n + x“- l y - yx' 1 ' 1 - y" = X n - y n 

Bài 6. Đánh dấu X vào ô mà em cho là đáp số đúng: 

Giá trị của biếu thức ax(x — y) 4- y 3 (x 4- y)tại x= — 1 va y =1 (a la hang 



Giải 


Khi x= -1 và y =1 

thì ax(x-y)+ y 3 (x + y) = a(-l)(-l - 1) 4 - 1 3 (-1 4 1) = 2a 
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§2. NHÂN ĐA THỨC VỚI DA THỨC 

A. MỐT SÔ' KIẾN THỨC cơ BẢN 

- 1 ____ - - __ 

Muôn nhân một đa thức với một đa thức ta nhân mỗi hạng tử của đa 
thức này với từng hạng tử của đa thức kia rồi cộng các tích với nhau. 

(A+BXC+D) = AC+AD + BC+BD __ 

B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 7. Làm tính nhân: 

a) (x 2 - 2x + 1) (x - 1) b) (x 3 - 2x 2 + X - 1) (5 - x) 

Từ câu b), hãy suy ra kết quả phép nhân (x 3 - 2x 2 + X - 1) (x - 5) 

Giải 

a) (x 2 - 2x + 1) (x -1) = x 2 (x - 1) - 2x(x - 1) + l(x - 1) 

= X 3 - X 2 - 2x 2 + 2x + X -1 = X 3 - 3x 2 + 3x -1 

b) (x 3 - 2x 2 + X - 1) (5 - x) = x 3 (5 - x) - 2x 2 (5 - x) + X (5 - x) - 1 (5 - x) 

= 5x 3 - X 4 - 10x 2 + 2x 3 + 5x - X 2 - 5 + X 
= -X 4 + 7x 3 -llx 2 + 6x - 5 

Ta có: (x 3 - 2x 2 + X - l)(x - 5) = -(x 3 - 2x 2 + X - 1) (5 - x) 


Bài 8. Làm tính nhân: 


a) 


/ 




V -|xy + 2yj(x-2y) 


= -(-X 4 + 7x 3 - 1 lx 2 + 6x - 5) 
= X 4 - 7x 3 + llx 2 - 6x + 5 

b) (x 2 - xy + y 2 )(x + y) 


Giải 


a) 


í 9 1 ^ 

x 2 y 2 -i-xy+ 2y 
* J 


(x - 


2y) = x 2 y 2 (x - 2y) - ^ xy(x - 2y) + 2y(x - 2y) 

ềíế 


= x 3 y 2 - 2x*y lí - ^ x“y + xy z + 2yx - 4y 

2 

b) (x 2 - xy + y 2 )(x + y) = x 2 (x + y) - xy (x + y) + y 2 (x + y) 

= X 3 + x 2 y - x 2 y - xy 2 + y 2 x + y 3 = X 3 + y 3 


2__3 1 2 


Bài 9. Điền kêt quả tính được vào báng: 


Giá trị của X và y 

Giá tri của biểu thức 
• 

(x - y)(x 2 + xy + y 2 ) 

X = -10; y = 2 

L/ • 

X = -1; y = 0 


X = 2; y = -1 


X = -0,5; y = 1.25 
(Trường hợp này có thể dùng máy 
tính bỏ túi để tính) 
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Giải 


* Rút gọn biếu thức: 

A= (x - y)(x 2 + xy + y 2 ) = (x - y)x 2 + (x - y)xy + (x - y)y 2 

x(x 2 - 4) = 0 <=> -^ x(x - 2)(x + 2) = 0 
3 3 

* Khi X = -10; y = 2 thì A = (-10) 3 - 2 3 = -1000 - 8 = -1008 

* Khi X = -1; y = 0 thì A = (-1) 3 - o 3 = -1 

* Khi X = 2; y = - 1 thì A = 2 3 - (-1) 3 =8 + 1 = 9 

* Khi X = -0,5; y = 1,25 thì 

A = (-0,5) 3 - 1,25 3 = -0,125 - 1,953125 = -2078125 

LUYỆN TẬP 

Bài 10. Thực hiện phép tính 


a) (x 2 - 2x + 3) 


"1 


\ 




— X — 5 
2 


b) (x 2 - 2xy + y^Kx - y) 


2 




Giải 


a) (x 2 - 2x + 3) 


^1 _ ' 

— X - 5 
2 


V 




= x(x 2 - 2x + 3) - 5(x 2 - 2x + 3) 

2 

• = ịx 3 -x 2 +ậx- 5x 2 + lOx - 15 

(oí 2 2 

_ 1 3 £ 2 23 

= — X - 6x + — 1 X - 15 

<0 2 2 Ị <£ 

b) (x 2 - 2xy + y 2 )(x - y) = x(x 2 - 2xy + y 2 ) —y (x 2 - 2xy + y 2 ) 

= x 3 - 2x 2 y + xy 2 - yx 2 + 2xy 2 - y 3 
= X 3 - 3x 2 y + 3xy 2 - y 3 

Bài 11. Chứng minh rằng các giá trị của biểu thức sau không phụ thuộc 
vào giá trị của biến: (x - 5) (2x + 3) - 2x(x - 3) + x + 7 

Giải 


(x - 5) (2x + 3) - 2x (x - 3) + X + 7 
= X (2x + 3) - 5 (2x + 3) - 2x (x - 3) + X + 7 

= 2x 2 + 3x - lOx - 15 - 2x 2 + 6x + X + 7 = -8 
Nên biểu thức không phụ thuộc vào giá trị của biến 
Bài 12. Tính giá trị của biểu thức (x 2 - 5)(x + 3) + (x + 4)(x - X 2 ) trong 
mỗi trường hợp sau: 

a) X = 0 b) X = 15 c) X = -15 d) X = 0,15 

Giải 

* Rút gọn biểu thức: 
p = (x 2 - 5)(x + 3) + (x + 4)(x - X 2 ) 
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= x 2 (x + 3) - 5(x + 3) + x(x - X 2 ) + 4(x - X 2 ) 

= X 3 + 3x 2 - 5x -15 + X 2 - X 3 + 4x - 4x 2 = -(x + 15) 

a) X = 0 thì p = -(0 + 15) = -15 

b) X = 15 thì p = -(15 + 15) = -30 

c) X = -15 thì p = -(-15 +15) = 0 

d) X =0,15 thì p = -(0,15 + 15) = -15,15 

Bài 13. Tìm x, biết: (12x - 5)(4x - 1) + (3x - 7)(1 - 16x) = 81 

Giải 

(12x - 5)(4x - 1) + (3x - 7)(1 - 16x) = 81 

4x (12x - 5) - (12x - 5) + (3x - 7) - 16x (3x - 7) = 81 

48x 2 - 20x - 12x + 5 + 3x - 7 - 48x 2 + 112x = 81 

83x - 2 = 81 
83x = 81 + 2 

'ỆỳT (Ể- 83x = 83 (0* 

X =1 

Bài 14. Tìm ba sô tự nhiên chẵn liên tiếp, biết tích của hai sô" sau lớn 
hơn tích của hai sô" đầu là 192. 


Giải 

Gọi ba sô tự nhiên chẵn liên tiếp là 2x, 2x + 2 và 2x + 4 với X eN 
Ta có: (2x + 2)(2x + 4) = 2x(2x + 2) + 192 

2x(2x + 2) + 4(2x + 2) = 2x (2x + 2) + 192 

4x 2 + 4x + 8x + 8 = 4x 2 + 4x + 192 
4x 2 + 4x + 8x - 4x 2 - 4x = 192 - 8 

8x = 184 oSp* 


X = 184 : 8 = 23 

Các sô" tự nhiên cần tìm: 46, 48 và 50 
Bài 15. Làm tính nhân: 


a) 


b) 


/ 


a) 




— X + y 
2 


Yi 

— X + y 

A2 


\ 


/ 


r 


V 


— X + y 
2 


/' 


/ 


— X + y 
2 J 


ì 1 . 

= —X 
) 2 


/ 


V 


— X + y 
2 J 


b) 

Giải 

\ / 

+ y 


( 


\ 




X - — y 
2 




/ 




X - — y 
2 


/ 


V 


1 

2 


-x + 3 


\ 




1 2 1 1 _ 2 1 2 

= 4 X + 2 xy+ 2 xy + y = 4 +xy + y 


V 


1 V 

X - — y 

2 y ) 


\ 


1 

X - — y 
2 


\ 




t 


= X 




X - — y 
2 


t 


/ 


2 y 




X - — y 


/ 


2 1 1 _ 1 2 _ 2 _ 1 , 2 

= x 2 xy 2 xy 4 y =x ~ x y + jy 
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§3. NHỮNG HẰNG ĐANG thức đáng nhớ 


A, MỐT SỐ KIẾN THỨC cơ BẢN 

1. (A + B) 2 = A 2 + 2AB + B 2 

2. (A - B) 2 = A 2 - 2AB + B 2 

3. A 2 - B 2 = <A + B)(A - B) 


B. BÀI TẬP VÀ IIƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 16. Viết các biểu thức sau dưới dạng bình phương của một tổng hoặc 
một hiệu: 

a) X 2 4 2x 4 1 b) 9x 2 + y 2 4 6xy 


c) 25a 2 4 4b 2 - 20ab 


d) X 2 - X 4 4 


Giải 


a) X 2 4 2x 4- 1 = (x) 2 + 2.X.1 + l 2 = (x 4 l) 2 

b) 9x 2 4 y 2 4 6xy = (3x) 2 + 2.(3x).y 4 (y) 2 = (3x + y) 2 

c) 25a 2 4 4b 2 - 20ab = (5a) 2 - 2.(5a).(2b) 4 (2b) 2 = (5a - 2b) 2 


d) X 2 -X4-Ì = X 2 -2.X.- + 

4 


/ ị \2 / 1 \ 


V &) 


V 


1 

X - — 
2 


/ 


Bài 17. Chứng minh rằng: (lOa + 5) 2 = 100a(a + 1) 4 25 

Tư đó em hãy nếu cách tính nhẩm bình phương của một số tự nhiên 
có tận cùng bằng chữ sô' 5. 

Ap dụng để tính: 25 2 ;35 2 ;65 2 ;75 2 

A Giải 

Ta có: (lOa + 5) 2 = (10a) 2 + 2.(10a).5 + 5 2 

= 100a 2 + lOOa + 25 = 100a(a + 1) + 25 

Ap dụng: 25 2 = (20 + 5) 2 = (10.2 + 5) 2 = 100.2(2 + 1) + 25 


= 200.3 + 25 = 600 + 25 = 625 
35 2 = (10.3 + 5) 2 = 100.3 (3 + 1) + 25 
= 300.4 + 25 = 1200 + 25 = 1225 

65 2 = (10.6 + 5) 2 = 100.6(6 + 1) + 25 = 600.7 + 25 = 4200 + 25 = 4225 

75 2 = (10.7 + 5) 2 = 100.7(7 + 1) 4 25 = 700.8 4 25 = 5600 4 25 = 5625 
Bài 18. Hãy tìm cách giúp bạn An khôi phục lại những hằng đẵng thức 
bi mưc làm nhòe đi một sô chỗ: 

a)X 2 4 6xy 4 4 3y) 2 b).... - lOxy 4 25y 

Hãy nêu một dề bài tương tự. 

Giải 
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a) X 2 + 6xy +.... = (.... + 3y) 2 nên (x) 2 + 2.(x).(3y) + (3y) 2 = (x + 3y) 2 

b) .... - lOxy + 25y 2 = (.... - ....) 2 nên (x) 2 - 2.(x).(5y) + (5y) 2 = (x - 5y) 2 

c) Một đề bài tương tự: (3x - ...) 2 = ... - ... + y 2 

Bài 19. Đô. Tính diện tích phần còn lại mà không cần đo. 

Từ một miếng tôn hình vuông có cạnh bằng a + b, bác thợ cắt đi một 
miếng cũng hình vuông có cạnh bằng a - b (cho a > b). Diện tích 
phần còn lại là bao nhiêu? Diện tích phần còn lại có phụ thuộc vào 
vị trí cắt không? 

( ^ > Giải 

Diện tích hình vuông có cạnh bằng a + b là s = (a + b) 2 
Diện tích hình vuông có cạnh bằng a - b là Si = (a - b) 2 
Diện tích phần còn lại: S 2 = s - Sỵ = (a + b) 2 - (a - b) 2 

= a 2 + 2ab + b 2 - (a 2 - 2ab + b 2 ) 

= a 2 + 2ab + b 2 - a 2 + 2ab - b 2 = 4ab 
Vậy S 2 = 4ab có giá trị không đổi nên S 2 không phụ thuộc vào vị trí cắt 

Luyện tập 

Bài 20. Nhận xét sự đúng, sai của kết quả sau: 

X 2 + 2xy + 4y 2 = (x + 2y) 2 

Giải dễ) 

Ta có: (x + 2y) 2 = X 2 + 2.(x).(2y) + (2y) 2 

= X 2 + 4xy + 4y 2 * X 2 + 2xy + 4y 2 
Kết quả trên sai. 

Bài 21. Viết các đa thức sau dưới dạng bình phương của một tổng hoặc 
một hiệu: . 

a) 9x 2 - 6x + 1 b) (2x + 3y) 2 + 2 (2x + 3y) + 1 

Hãy nêu một đề bài tương tự. 

Giải 

a) 9x 2 - 6x + 1 = (3x) 2 - 2.()3x.l + l 2 = (3x -1) 2 

b) (2x + 3y) 2 + 2(2x + 3y) +1 = (2x + 3y) 2 + 2(2x + 3y).l + l 2 = (2x + 3y + l) 2 

Một đề tương tự: 16x 2 y 4 -8xy 2 +1 

Bài 22. Tính nhanh: a) 101 2 b)199 2 c) 47.53 

• Giải 

a) x 2 - xy + X - y = x.x - xy + x - y = X (x - y) + (x - y) = (x - y) (x + 1) 

b) 199 2 = (200 - l) 2 = 200 2 - 2.200.1 + l 2 = 40000 - 400 + 1 = 39601 

c) 47.53 = (50 - 3X50 + 3) = 50 2 - 3 2 = 2500 - 9 = 2491 
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Bài 23. Chứng minh rằng: (a + b) 2 = (a - b) 2 + 4ab và 

(a - b) 2 = (a + b) 2 - 4ab 

Ap dụng 

a) Tính (a - b) 2 , biết a + b =7 và a.b = 12. 

b) Tính (a + b) 2 , biết a - b =20 và a.b = 3. 

Giải 

Ta có: (a + b) 2 = a 2 + 2ab + b 2 và (a - b) 2 = a 2 - 2ab + b 2 

(a - b) 2 + 4ab = a 2 - 2ab + b 2 + 4ab = a 2 + 2ab + b 2 = (a + b) 2 

(a + b) 2 - 4ab = a 2 + 2ab + b 2 - 4ab = a 2 - 2ab + b 2 = (a - b) 2 

Ap dụng ) o 

a) Khi a + b =7 và a.b = 12 thì 

(a - b) 2 = (a + b) 2 - 4ab = 7 2 - 4.12 = 49 - 48 = 1 

b) Khi a - b = 20 và a.b = 3 thì 

(a + b) 2 = (a - b) 2 + 4ab = 20 2 + 4.3 = 400 + 12 = 412 

Bài 24. Tính giá trị của biểu thức 49x 2 - 70x + 25 trong mỗi trường hợp 
sau: a) X = 5 b) X = — 


Giải 

Ta có: Q = 49x 2 - 70x + 25 = (7x) 2 - 2.(7x).5 + 5 2 = (7x - 5) 2 
a) Khi X = 5 thì Q = (7.5 - 5) 2 = 30 2 = 900 


/ 


b) Khi X = ■— thì Q = 

7 


\2 


7.^-5 

V 7 y 

2 


Bài 25. Tính: a) (a + b + c) 


= (1 - 5) 2 =(-4) 2 =16 

b)(a + b - c) 2 

Giải 


c) (a - b - c) 


a) (a + b + c) 2 = [(a + b) + c] 2 = (a + b) 2 + 2(a + b)c + c 2 

= a 2 + 2ab + b 2 + 2ac + 2bc + c 2 
= a 2 + b 2 + c 2 + 2ab + 2bc + 2ac 


b) (a + b - c) 2 = [(a + b) - c] 2 = (a + b) 2 - 2(a + b)c + c 2 

= a 2 + 2ab + b 2 - 2ac - 2bc + c 2 
= a 2 + b 2 + c 2 + 2ab - 2bc - 2ac 

c) (a - b - c) 2 = [(a - b) - c] 2 = (a - b) 2 - 2(a - b)c + c 2 

= a 2 - 2ab + b 2 - 2ac + 2bc + c 2 
= a 2 + b 2 + c 2 - 2ab + 2bc - 2ac 
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§4. NHỮNG HẰNG ĐANG thức đáng nhớ 

( tiếp) 

A. MỘT SỎ' KIẾN THỨC cơ BẢN _ 

1. (A + B) 3 = A 3 + 3A 2 B + 3AB 2 + B 3 2. (A - B) 3 = A 3 - 3A 2 B + 3AB 2 - B 3 

B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẪN GIẢI 


Bài 26. Tính: a) Í2x 2 + 3y) 


1 V* 

b) l^x-3 

2 




Giải 


a) (2x 2 + 3y) 3 = (2x 2 ) 3 + 3 (2x 2 Ỷ (3y) + 3 (2x 2 ) (3y) 2 + (3y) 3 

= 8x 6 + 36x 4 y + 54x 2 y 2 + 27y 3 

\ 3 /1 \3 /1 \2 / 1 \ 


b) 


íỉx-3 

u 






1 
— X 

2 




-3 


V 


1 
— X 

2 


3 + 3 


1 9 9 2 


27 




1 . 
— X 

2 


3 2 -3 


) 


= — X - — X + 

8 4 2 


X - 27 


Bài 27. Viêt các biểu thức sau dưới dạng lập phương của một tổng hoặc 
một hiệu: 

a) = [(2x +1) + (3x -1)] 2 = (2x + 1 + 3x -l) 2 = (5x) 2 = 25x 2 

b) 8 - 12x + 6x 2 - X 3 

° Giải & ộ 

a) = [ (2x + 1) + (3x - l)] 2 = (2x + 1 + 3x - l) 2 = (5x) 2 = 25x 2 

= -(X 3 - 3x 2 + 3x - 1) = -(X 3 - 3x 2 .1 + 3x.l 2 - l 3 ) 

= -(X - l) 3 = (1 - X) 3 

b) 8 - 12x + 6x 2 - X 3 = 2 3 - 3.2 2 x + 3.2.X 2 - X 3 = (2 - x) 3 
Bài 28. Tính giá trị của biểu thức: 

a) X 3 + 12x 2 + 48x + 64 tại X = 6 b) X 3 - 6x 2 + 12x - 8 tại X = 22 

Giải 

a) A = X 3 + 12x 2 + 48x + 64 = X 3 + 3.x 2 .4 + 3.X.4 2 + 4 3 = (x + 4) 3 
Khi X = 6 thì A = (6 + 4) 3 = 10 3 = 1000 

b) B = X 3 - 6x 2 + 12x - 8 = x 3 - 3.x 2 .2 + 3.X.2 2 - 2 3 = (x - 2) 3 

Khi X = 22 thì B = (22 - 2) 3 = 20 3 = 8000 

Bài 29. Đố. Đức tính đáng quý. 

Hãy viết mỗi biểu thức sau dưới dạng bình phương hoặc lập phương 
của một tổng hoặc một hiệu, rồi điền chữ cùng dòng với biểu thức đó 
vào bảng cho thích hợp. Sau khi thêm dâu, em sẽ tìm ra một trong 
những đức tính quý báu của con người. 
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X 3 - 3x 2 + 3x -1 N 

16 + 8x + X 2 ư 

3x 2 + 3x + 1 + X 3 H 

1 - 2y + y 2 


>< 

1 

co 

(X + l) 3 

(y -1) 2 

>< 

1 

CO 

(1 + x) 3 

(1 - y) 2 

(x + 4) 2 









Giải 


Ta có: X 3 - 3x 2 + 3x - 1 = X 3 - 3x 2 .l + 3x.l - l 3 = (x - l) 3 -» N 
16 + 8x + X 2 = 4 2 + 2.4.X + X 2 = (4 + x) 2 -» ư 
3x 2 + 3x + 1 + X 3 = X 3 + 3x 2 .1 + 3x.l 2 + l 3 = (x + l) 3 -> H 
1 - 2y + y 2 = (1 - y) 2 = (y - l) 2 -> 


Suy ra: 


(X - l) 3 

(x +1) 3 

(y -1) 2 

(X -1) 3 

(1 + X) 3 

(1 - y) 2 

(X + 4) 2 

N 

H 

Â 

N 

H 

Â 

u 


NHẢN HẬU 


§5. NHỮNG HẰNG ĐANG thức đáng nhớ 

(§9 (tiếp) (ỳ) 

A. MỐT SỔ KIẾN THỨC cờ BẢN __ 

1. A 3 + B 3 = (A + B)(A 2 - AB + B 2 ) 

2. A 3 - B 3 = (A -B)(A 2 + AB + B 2 ) _ 

B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 30. Rút gọn các biểu thức sau: 

a) (x + 3) (x 2 - 3x + 9) - (54 + X 3 ) 

b) (2x + y) (4x 2 - 2xy + y 2 ) - (2x - y) (4x 2 + 2xy + y 2 ) 

(gr Giải Krp 

a) (x + 3) (x 2 - 3x + 9 - (54 + X 3 ) = (x + 3)(x 2 - 3x + 3 2 ) - (54 + X 3 ) 

= (x 3 +3 3 )-(54 + x 3 )=x 3 +27-54-x 3 =-27 

b) B = (2x + y) (4x 2 - 2xy + y 2 ) - (2x - y) (4x 2 + 2xy + y 2 ) 

= (2x + y)[ (2x) 2 - 2x.y + y 2 ] - (2x - y)[ (2x) 2 + 2x.y + y 2 1 
= [(2x) 3 + y 3 ] - [(2x) 3 - y 3 ] = 8x 3 + y 3 - 8x 3 + y 3 = 2y 3 
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Bài 31. Chứng minh rằng: 

a) a 3 4 b 3 = (a 4 b) 3 - 3ab ía + b) 

b) a 3 - b 3 = (a - b) 3 + 3ab (a - b) 

Ap dụng: Tính a 3 4 b 3 , biết a.b = 6 và a 4 b = -5 
> Giải 

a) Ta có: (a + b) 3 = a 3 4 3a 2 b + 3ab 2 + b 3 = a 3 + b 3 4 3ab (a + b) 

Suy ra: a 3 4 b 3 = (a 4 b) 3 - 3ab (a 4 b) 

b) (a - b) 3 = a 3 - 3a 2 b + 3ab 2 - b 3 = a 3 - b 3 - 3ab (a - b) 

Suy ra: a 3 - b 3 = (a - b) 3 4 3ab (a - b) 

Ap dụng: a 3 + b 3 = (a + b) 3 - 3ab(a + b) 

= (-5) 3 - 3.6 (-5) = -125 4 90 = -35 
Bài 32. Điền các đơn thức thích hợp vào ô trống : 



) = 8x J -125 


Giải 

a) Ta có: 27x 3 + y 3 = (3x) 3 4 y 3 = (3x 4 y)(9x 2 - 3xy 4 y 2 ) 

b) Ta có: 8x 3 -125 = (2x) 3 - 5 3 = (2x - 5)(4x 2 4 lOx 4 25) 

LUYỆN TẬP 

Bài 33. Tính: 

a) (2 + xy) 2 b) (5 - 3x) 2 c) (5 - X 2 ) (5 + X 2 ) d) (5x - l) 3 

e)(2x - y)(4x 2 4 2xy 4 y 2 ) f)(x + 3)(x 2 - 3x + 9) 

<*§> Giải 

a) (2 4 xy) 2 = 2 2 4 2.2.xy 4 (xy) 2 = 44 4xy 4 x 2 y 2 

b) (5 - 3x) 2 = 5 2 - 2.5.3X + (3x) 2 = 25 - 30x + 9x 2 

c) (5 - X 2 ) (5 + X 2 ) = 5 2 - (x 2 ) 2 = 25 - X 4 

d) (5x - l) 3 = (5x) 3 - 3.(5x) 2 .1 + 3.(5x).l 2 -1 3 = 125x 3 - 75X 2 + 15x - 1 

e) (2x-y)(4x 2 +2xy + y 2 ) = (2x - y)[ (2x) 2 +(2x)y + 3^1 = [(2x) 3 -y :l l = 8x 3 - 

0 (x + 3)(x 2 - 3x + 9) = (x + 3)(x 2 - 3x + 3 2 ) = X 3 + 3 3 = X 3 + 27 

Bài 34. Rút gọn các biếu thức sau: 

a) (a 4- b) 2 - (a - b) 2 b) (a + b) 3 - (a - b) 3 - 2b 3 

c) (x + y + z) 2 - 2 (x + y 4 z) (x 4 y) 4 (x 4 y) 2 

Giải 

a) (a 4 b) 2 - (a - b) 2 = a 2 4 2ab 4 b 2 - (a 2 - 2ab 4 b 2 ) 

= a 2 4 2ab 4 b 2 - a 2 4 2ab - b 2 = 4ab 
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Cách khác: (a + b) 2 - (a - b) 2 = (a + b + a - b)(a + b - a + b) = 2a.2b = 4ab 
b) (a + b) 3 - (a - b) 3 - 2b 3 = [ (a + b) 3 - (a - b) 3 ] - 2b 3 


= [(a + b) - (a - b)][(a + b) 2 + (a + b) (a - b) + (a - b) 2 ]- 2b 3 
= 2b [2a 2 + 2b 2 + a 2 - b 2 ] - 2b 3 = 2b (3a 2 + b 2 ) - 2b 3 = 6a 2 b 
c) c = (x + y + z) 2 - 2 (x + y + z) (x + y) + (x + y) 2 

= [(x + y + z)-(x + y)] 2 =(x + y + z- x- y) 2 = z 2 
Bài 35. Tính nhanh: 

a) 34 2 + 66 2 + 68.66 b) 74 2 + 24 2 - 48.74 

A §) Giải 

a) 34 2 + 66 2 + 68.66 = 34 2 + 2.34.66 + 66 2 = (34 + 66) 2 = 100 2 = 10000 

b) 74 2 + 24 2 - 48.74 = 74 2 - 2.24.74 + 24 2 = (74 - 24) 2 = 50 2 = 2500 

Bài 36. Tính giá trị của biểu thức 

a) X 2 + 4x + 4 tại X = 98 b) X 3 + 3x 2 + 3x + 1 tại X = 99 

(Ệf Giải <0* 

a) A = X 2 + 4x + 4 = X 2 + 2.2.X 4- 2 2 = (x + 2) 2 

tại X = 98 thì A = (98 + 2) 2 = 100 2 = 10000 

b) B = X 3 + 3x 2 + 3x + 1 = X 3 + 3x 2 .1 + 3.X.1 2 + l 3 = (x + l) 3 

tại X = 99 thì B = (99 + l) 3 = 100 3 = 1000000 

Bài 37. Dùng bút chì nối các biểu thức sao cho chúng tạo thành hai vế 
của một hằng đẳng th ức( theo mẫu) 

(x - y)(x 2 + xy + y 2 ) 

(x + y)(x - y) 

X 2 - 2xy + y 2 

(X 4- y) 2 _ 

(x + y)(x 2 - xy + y 2 ) 
y 3 + 3xy 2 + 3x 2 y + X 3 
(x - y) 3 

Giải 

Ta có: (x - y) (x 2 + xy + y 2 ) = X 3 - y 3 và 
(x + y)(x 2 - xy + y 2 ) = X 3 + y 3 

(x + y) (x - y) = X 2 - y 2 và X 2 - 2xy + y 2 = (x - y) 2 = (y - x) 2 
y 3 + 3xy 2 + 3x 2 y + X 3 = (y + x) 3 = (x + y) 3 và 
(x + y) 2 = X 2 + 2xy + y 2 
(x - y) 3 = X 3 - 3x 2 y + 3xy 2 - y 3 


X 3 + y 3 


„3 „3 

X -y 


X 2 + 2xy + y 


_2 „2 
X -y 


(y - X) 


X 3 - 3x 2 y + 3xy 2 - y 


3 


(x + y) 
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Bài 38. Chứng minh các đẳng thức sau: 

a) (a - b) 3 = -(b - a) 3 b) (-a - b) 2 = (a + b) 2 


Giải 

a) (a - b) 3 = a 3 - 3a 2 b + 3ab 2 - b 3 = -(b 3 - 3b 2 a + 3ba 2 - a 3 ) = -(b - a) 3 

b) (-a - b) 2 = [ (-a) - b] 2 = (-a) 2 - 2(-a)b + b 2 = a 2 + 2ab + b 2 = (a + b) 2 

§6. PHÂN TÍCH ĐA THỨC THÀNH NHÂN TỬ BANG 
PHƯƠNG PHÁP ĐẶT NHÂN TỬ CHUNG 

A. MỐT SỐ KIẾN THỨC cơ BẢN _ 

Phân tích đa thức thành nhân tử nghĩa là biến đỗi đa thức đó thành tích 
của những đơn thức và da thức. _ 

B. BÀI TẬP VÀ IIƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 39. Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

a) 3x - 6y b)- X 2 + 5x 3 + x 2 y 

5 

c)14x 2 y - 21xy 2 + 28x 2 y 2 d)^x(y - 1) -^y (y -1) 

5 5 


e) lOx (x - y) - 8y (y - x) 

Giải 

a) 3x - 6y = 3x - 3.2y = 3(x - 2y) 

b) ị X 2 4- 5x 3 + x 2 y = X 2 + 5x 2 .x + x 2 y = X 2 -^ + 5x + y 

5 5 15 

c) 14x 2 y - 21xy 2 + 28x 2 y 2 = 2.7xy.x - 3.7xy.y + 4.7xy.xy = 7xy(2x - 3y + 4xy) 

d) |x(y-l)-|y(y-l) = |(y-l)(x-y) 

e) lOx (x - y) - 8y (y - x) = 2(x - y).5x + 2(x - y).4y = 2(x - y)(5x + 4y) 
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Bài 40. Tính giá trị của các biểu thức: 

a) 15.91,5+ 150.0,85 

b) X (x - 1) - y(l - x) tại X = 2001 và y = 1999 

Giải 

a) 15.91,5 + 150.0,85 = 15.91,5 + 15.10.0,85 

= 15 (91,5 + 8.5) = 15.100 = 1500 

b) p = x(x-l)-y(l-x) = x(x -1) + yíx -1) = (x-l.)(x + y) 


X = 2001 và y = 1999 thì 

p = (2001 - 1K2001 + 1999) = 2000.4000 = 8000000 
Bài 41. Tìm X, biết: 

a) 5x (x - 2000) - X + 2000 = 0 b) X 3 - 13x = 0 


Giải 

a) 5x(x - 2000) - X + 2000 = 0 
5x(x - 2000) -(x - 2000) = 0 
(x - 2000) (5x -1) = 0 

Suy ra: X - 2000 = 0 hoặc 5x - 1 =0 

X = 2000 hoặc X = — 

5 

Vậy X = 2000 hoặc X = —- 


b)x 3 - 13x = 0 
x.x 2 - 13x = 0 
x(x 2 -13) = 0 . Suy ra: 

X = 0 hoặc X 2 - 13 = 0 
Từ X 2 - 13 = 0 

X 2 = 13 nên X = ±VĨ3 
Vậy X = 0 hoặc X = ±JĨ3 


Bài 42. Chứng minh rằng 55 n+1 - 55 n chia hết cho 54 (với n là số tự 
nhiên) 


Giải 

Ta có: 55 n+1 - 55 n = 55 n .55 - 55 n = 55 n (55 -1) = 55 n .54:54 với n 6 N 


§7. PIIÂN TÍCH ĐA THÚC THÀNH NHÂN TỬ BANG 
PHƯƠNG PHÁP DÙNG HANG đang thức 


A. MỐT SỔ KIẾN THỨC cơ BẢN _ 

Vận dụng các hằng đẳng thức để biến đổi đa thức thành tích của những 
đơn thức và đa thức. _ 

B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 43. Phân tích các đa thức sau thành nhân tử : 
a) X 2 + 6x + 9 b) lOx - 25 - X 2 

c)8x 3 -ỉ d)J-x 2 -64y 2 
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Giải 


a) X 2 + 6x + 9 = X 2 + 2.3x + 3 — (x + 3) 


b) lOx - 25 - X 2 = -(x 2 - lOx + 25) = -(x‘ - 2.5x + 5 ) = -(x - 5) 

3 / , \ / 1 \ 

4x 2 + X + — 


2 


c) 8x 3_i =(2x) 3.Ịiy = Ị 2x .| 


d) 


8 v r 2A 4J 

l x 2 -64y 2 =í^| -(8y) 2 =í^-8yìí^ + 8y 
25 \5j V 5 A5 


\ 


/ 


Bài 44. Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

c)(a + b) 3 + (a - b) 3 
e)-X 3 + 9x 2 - 27x + 27 

Giải 


b)(a + b) 3 - (a - b) 3 
d) 8x 3 + 12x 2 y + 6xy 2 + y 3 


a) X 3 + — = X 3 + 


27 


'1' 

3 

f lì 


< 2 1 lì 



X + — 


X —— X + —■ 

,3, 




l 3 9 ) 


b) (a + b) 3 - (a - b) 3 = [(a + b) - (a - b)][(a + b) 2 + (a + b)(a - b) + (a - b) 2 l 

= (a + b - a + b)(a 2 + 2ab + b 2 + a 2 - b 2 + a 2 - 2ab + b 2 ) 

= 2b(3a 2 + b 2 ) 

c) (a + b) 3 + (a - b) 3 = [(a + b) + (a - b)][(a + b) 2 - (a + b)(a - b) + (a - b) 2 ] 

= (a + b + a - b)(a 2 + 2ab + b 2 - a 2 + b 2 4- a 2 - 2ab + b 2 ) 

= 2a(a 2 + 3b 2 ) 

d) 8x 3 + 12x 2 y + 6xy 2 + y 3 = (2x) 3 + 3.(2x) 2 y + 3.(2x)y 2 + y 3 = (2x + y) 3 

e) -X 3 + 9x 2 - 27x + 27 = -(x 3 - 9x 2 + 27x - 27) 

= -(X 3 - 3x 2 .3 + 3.X.3 2 - 3 3 ) = -(x - 3) 3 = (3 - x) 3 


Bài 45. Tìm X, biết: 
a)2 - 25x 2 = 0 


b) X 2 - X + 4 = 0 

4 


Giải 


a) 2 - 25x 2 = 0 

(VỖ) 2 - (5x) 2 = 0 

(V2 - 5x)(V2 + 5x) = 0 .Suy ra 

V 2 - 5x = 0 hoặc V 2 + 5x = 0 


b) 


X 2 - X + — = 0 


/ 1 \ 2 


X 2 - 2.X.— + 


1 

2 


V " / 


= 0 


V 2 

X = —— hoặc X = - —- 


\ 


1 

X - — 
2 


\2 


) 


= 0 


„ n / 2 . ,_ -ã 

Vậy X = hoặc X = - 


1 _ n 

X - — - 0 nên X = — 

2 2 
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Vạy X -— 

x>\r 2 A 

Bài 4G. Tính nhanh: 

a) 73 2 - 27 2 b) 37 2 - 13 2 c) 200'2 2 - 2 2 

(A Giải • 

a) 73 2 - 27 2 = (73 - 27M73 + 27) = 46.100 = 4600 

b) 37 2 - 13 2 = (37 - 13X37 + 13) = 24.50 = 1200 

c) 2002 2 - 2 2 = (2002 - 2X2002 + 2) = 2000.2004 = 4008000 

T 1 V 

§8. PHÂN TÍCH ĐA THỨC THÀNH NHÂN TỬ BANG 
PHƯƠNG PHÁP NHÓM CÁC HẠNG TỬ 

Bài 47. Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

a) X 2 - xy + X - y b) xz + yz - 5(x + y) 

c) 3x 2 - 3xy - 5x + 5y 

r Giải 

a) X 2 - xy + X - y = x.x - xy + X - y = x(x - y) + (x - y) = (x - y)(x + 1) 

b) xz + yz - 5(x + y) = z(x + y) - 5(x 4- y) = (x + y)(z - 5) 

c) 3x 2 - 3xy - 5x + 5y = 3x(x - y) - 5(x - y) - (x - y)(3x - 5) 

Bài 48. Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

a) X 2 + 4x - y 2 +4 b) 3x 2 + 6xy + 3y 2 - 3z 2 

c) X 2 - 2xy + y 2 - z 2 + 2zt -1 2 

ssSr Giàr 

a) X 2 + 4x - y 2 + 4 = (x 2 + 4x + 4) - y 2 = (x + 2) 2 - y 2 = (x + 2 + y)(x + 2 - y) 

b) 3x 2 + 6xy + 3y 2 - 3z 2 = 3(x 2 + 2xy + y 2 ) - 3z 2 = 3(x + y) 2 - 3z 2 

= 3[(x + y) 2 - z 2 ] = 3(x + y - z)(x + y + z) 

c) X 2 — 2xy + y 2 - z 2 + 2zt - t 2 = (x 2 - 2xy + y 2 ) - (z 2 - 2zt + t 2 ) 

= (x-y) 2 — (z — t) 2 =(x-y-z + t)(x-y + z-t) 

Bài 49. Tính nhanh: 

a) 37,5.6,5-7,5.3,4-6,6.7,5 + 3,5.37,5 b) 45 2 + 40 2 - 15 2 + 80.45 

Giải 

a) 37,5.6,5 - 7,5.3,4 - 6,6.7,5 + 3,5.37,5) 

= (37,5.6,5 + 3,5.37,5) - (7,5.3,4 + 6,6.7,5 
= 37,5(6,5 + 3,5) - 7,5(3,4 + 6,6) 

= 37,5.10-7,5.10 = 10(37,5-7,5) = 10.30 = 300 

b) 45 2 + 40 2 - 15 2 + 80.45 = (45 2 + 2.40.45 + 40 2 ) - 15 2 = (45 + 40) 2 - 15 2 

ề 
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= 85 2 - 15 2 = (85 - 15K85 + 15) = 70.100 = 7000 


Bài 50. Tìm X, biết: 
a) x(x -2) + x- 2 = 0 

a) x(x -2) + x- 2 = 0 
(x + l)(x — 2) = Osuy ra: 

X + 1 = 0 hoặc X - 2 = 0 
X = - 1 hoặc X = 2 
Vậy X = -1 hoặc X = 2 


b) 5x(x -3)-x + 3 = 0 
Giải 

b) 5x(x -3)-x + 3 = 0 
(x - 3)(5x -1) = 0 suy ra: 

X - 3 = 0 hoặc 5x - 1 = 0 

X = 3 hoặc X = -g 
Vậy X = 3 hoặc X = — 

5 


§9. phân tích đa thức thành nhân tử bang 

CÁCH PHỐI HỢP NHIỀU PHƯƠNG PHÁP 

Bài 51. Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

a) X 3 - 2x 2 + X b) 2x 2 + 4x + 2 - 2y 2 c) 2xy - X 2 - y 2 + Ì6 

Giải 

a) X 3 - 2x 2 + X = x(x 2 - 2x + 1) = x(x -1) 2 

b) 2x 2 + 4x + 2 - 2y 2 = 2(x 2 + 2x + 1) - 2y 2 = 2(x +1) 2 - 2y 2 = 2[(x + l) 2 - y 2 ] 

= 2(x + 1 - y)(x + 1 + y) 

c) 2xy — X 2 — y 2 + 16 = — (x 2 — 2xy + y 2 ) + 16 — 16 — (x — y) 

= (4 - X + y)(4 + X - y) 

Bài 52. Chứng minh rằng (5n + 2) 2 - 4 chia hết cho 5 với mọi số nguyên n. 

Giải <0? 

(5n + 2) 2 - 4 = (5n + 2) 2 - 2 2 = (5n + 2 - 2)(5n + 2 + 2) = 5n(5n + 4): 5 ,VneZ 

Bài 53. Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

a) X 2 - 3x + 2 b)x 2 + X - 6 c)x 2 +5x + 6 

Giải 

a) X 2 - 3x + 2 = X 2 - X - 2x + 2 = x(x -1) - 2(x - l)(x - X)(x - 2) 

b) X 2 + X - 6 = X 2 - 2x + 3x - 6 = x(x - 2) + 3(x - 2) = (x - 2)(x + 3) 

c) X 2 + 5x + 6 = X 2 + 2x + 3x + 6 = x(x + 2) + 3(x + 2) = (x + 2)(x + 3) 

LUYỆN TẬP 

Bài 54. Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

a) X 3 + 2x 2 y + xy 2 - 9x b) 2x - 2y - X 2 + 2xy - y 2 

® c) X 4 - 2x 2 r <\® 

Giải 

19 
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a) X 3 + 2x 2 y + xy 2 - 9x = xíx 2 + 2xy + y 2 )- 9x = x(x + y) 2 - 9x 

= X L(x + y) 2 - 3 2 ] = x(x + y - 3)(x + y + 3) 

b) 2x - 2y - X 2 + 2xy - y 2 = (2x - 2y) - (x 2 - 2xy + y 2 ) = 2(x - y) - (x - y) 2 


(x - 3)(x + y) 

=-—-—— - X - 3 

J X + y Ao 

c) X 4 - 2x 2 = x 2 (x 2 -2) 

Bài 55. Tìm X, biết: 

a) X 3 - -ị X = 0 b) (2x - l) 2 - (x + 3) 2 = 0 c)x 2 (x - 3) + 12 - 4x = 0 


a) X 3 


X 



V 


-ịx = 0 
4 

--1 = 0 
4 



í 11 


í lì 

X 

X- 


X + — 


1 2) 


l 2) 



Giải ór 

b)(2x -1) 2 - (x + 3) 2 =0 

(2x - 1 - X - 3)(2x - 1 + x + 3) = 0 

(x - 4)(3x + 2) = 0 

X - 4 = 0 hoặc 3x + 2 = 0 

2 

X = 4 hoặc X = - 4 

3 


X = 0 hoặc X — 4 hoặc X = - 4 

2 2 


c) x 2 (x - 3) + 12 - 4x = 0 

x 2 (x - 3) - 4(x - 3) = 0 

(x - 3)(x 2 - 4) = 0 
(x - 3)(x - 2)(x + 2) = 0 


X- 3 = hoặc X - 2 = 0 hoậc X + 2 = 0 
X = 3 hoặc X = 2 hoặc X =- 2 
Bài 56. Tính nhanh giá trị của đa thức: 

a) X 2 + x + tại X = 49,75 b) X 2 - y 2 - 2y - 1 tại X = 93 và y =6 
2 16 


a) 


Giải 

1 
4 


r ỵ \ 2 
X + — 

4 


A .. „2 , 1 „ . 1 _ _2 . „ 1 , ( 1 ì 2 

A - X + — x + —- = x +2.— X+ — = Xi— - 

2 16 4 u ) \ 4 ) 

Tại X = 49,75 thì A = 49,75 + 4 = (49,75 + 0,25) 2 = 

V 4 ) 


= 50 = 2500 


b) B = X 2 - y 2 - 2y -1 = X 2 - (y 2 + 2y +1) = X 2 - (y +1) 2 = (x - y - l)(x + y +1) 
tại X = 93 và y =6 thì B = (93-6-1X93 + 6 + 1) = 86.100 = 8600 
Bài 57. Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

a)x 2 -4x + 3 b) X 2 + 5x -I- 4 c)x 2 -x-6 d) X 4 + 4 

( Gợi ý câu d) : Thêm và bớt 4x 2 vào đa thức đã cho 



-GRTT8-T1- 


p° Copr 


httD://sachxua.edu.vn 
















Giải 

a) X 2 - 4x + 3 = X 2 - X - 3x + 3 = x(x - 1) - 3(x - 1) = (x - l)(x - 3) 

b) X 2 + 5x + 4 = X 2 + X + 4x + 4 = x(x +1) + 4(x + 1) = (x + l)(x + 4) 

c ) x 2 _ X _ 6 = X 2 + 2x - 3x - 6 = x(x + 2) - 3(x + 2) = (x + 2)(x - 3) 

d) X 4 + 4 = X 4 + 4 + 4x 2 - 4x 2 = (x 4 + 4x 2 + 4) - 4x 2 = (x 2 + 2) 2 - (2x) 2 

= (X 2 + 2 - 2x)(x 2 + 2 + 2x) 

Bài 58.Chứng minh rằngn 3 - n chia hết cho 6 với mọi số nguyên n 

Giải 

Ta có: n 3 - n = n(n 2 -1) = (n - l)n(n + 1) với VneZ 

n - 1, n và n + 1 là ba số nguyên liên tiêp nên tích 

(n - l)n(n + 1) chia hết cho 2 và tích cũng chia hêt cho 3 nên 

(n - l)n(n + 1): 6 

§10. CIIIA ĐƠN THỨC CHO DƠN THỨC 


A. MỐT SỔ KIẾN TIIỨC cơ BẢN 

_ Bon thức A gọi là chia hêt cho đơn thức B *0 nếu có một đơn thức 
c sao cho A = B.c, c được gọi là thương của A chia cho B 

- Đơn thức A chia hết cho dơn thức B khi mỗi biến của B đều là biến 

cùa A với số mũ không lớn hơn số mũ của nó trong A 

_ Quy tắc chia đơn thức A cho đơn thức B (trường hợp A chia hết cho B) 

+ Chia hệ số của đơn thức A cho hệ số của đơn thức B 
+ Chia từng lũy thừa của biến trong A cho lũy thừa của cùng biến đó 

trong B 

+ Nhản các kết quà tìm được với nhau 

B. BÀI TẬP VÀ IIƯỚNG DẪN GIẢI 
Bài 59. Làm tính 

■ 3Y . (3 

4 ] 'U 


a) 5 3 : (-5) 2 


b) 


V ^ / 


0 

. QJ 


c) (-12) : 8 


V * 


Giải 


a) 5 3 :(-5) 2 = 5 3 : 5 2 =5 


c) (-12) 3 : 8 3 = - 


b) 


ỉ Q \ 5 




3 

4 








3 

4 


_9_ 

16 


' 12 ' 

3 

* 

r3 ì 

8 ; 




27 

8 


Bài 60. Làm tính 

a) X 10 : (-X) 8 b) (-x) 5 : (-x) 3 c) (-y) 5 : (-y) 4 
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Giải 


a) X 10 : (-x) 8 = X 1U : X 8 = X 


8 _ v 10 . 8 _ 2 


b) (-x) 5 : (-x) 3 = Ị^l = 

(-X) 3 


= X 


c) (-y) 5 : (—y)* 1 = 


(-y) 


.5 


-gj' (-y) 4 

Bài 61. Làm tính 

a) 5x 2 y 4 : 10x 2 y 


c)(-xy) 10 : (-xy) 5 


= -y 


b)|*y 

4 


/ - X 


V 


„ 2__2 
-— X y 

2 


/ 


X -„2 4 . in 2 . 5x 2 y 4 1 X 2 y 4 1 

a) 5x y : lOx y = J = -=•. . — - - 

10x 2 y 2 X 2 


Giải 

2 __4 


y = 2 y 


b) IxV: 
4 


3 3 3 3 

, X ^xy I x 3 y3 3 


V 


1 , 2.2 
- — X y 

2 


) 


1 . 2..2 
- - X y 

2 


1 ' „2..2 
i. X y 


xy 


(xy) 10 


c) (-xy) 10 : (-xy)° = - xy,> = -b±j-L- = -x°y 5 

(-xy)° (xy) 5 

Bài 62. Tính giá trị của biểu thức 15x 4 y 3 z 2 : 5xy 2 z 2 tại X = 2, y = 
và z = 2004 o|r ® 

/Sìo Giái ... o 


-10 


4 3 2 . c _2_2 15x 4 y 3 Z 2 


p = 15x y 3 z 2 : 5xy 2 z 2 = 


15 X 4 y 3 z _ 3 


2_2 


5xy z 


5 • X y 2 " z 2 


= 3x y 


tại X = 2, y = -10 và z = 2004 thì p = 3.(2) 3 (-10) = -240 

§11. CHIA ĐA THỨC CHO ĐƠN THỨC 

A. MỘT SỎ KIÊN THỨC cơ BẢN _ 


- Đa thức A gọi là chia hết cho đơn thức B * 0 nếu có một đơn thức c 

sao cho A = (or 

- Đa thức A chia hết cho đơn thức B khi các đơn thức hạng tử của đa 
thức A đều chia hết cho đơn thức B 

- Quy tắc chia đa thức A cho đơn thức B (trường hợp A chia hết cho 
B) : Muốn chia đa thức A cho đơn thức B, ta chia mỗi hạng tử của A cho 
B rồi cộng các kết quá với nhau. 
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B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DÂN GIAI 

Bài 63. Không làm tính chia, hãy xét xem đa thức A có chia hêt cho đơn 
thức B không: A = 15xy 2 + 17xy 3 + 18y 2 và B = 6y 2 

ị Giải ^ ^ 

Đa thức A chia hết cho đơn thức B khi mỗi hạn tử của A (phân chứ) 

chia hết cho đơn thức B 

Ta có các đơn thức: 15xy 2 ; 17xy 3 ; 18y 2 chia hết cho đơn thức 6y nên 

đa thức A có chia hết cho đơn thức B 
Bài 64. Làm tính chia 


a) (-2x 5 + 3x 2 - 4x 3 ): 2x 


b)(x 3 - 2x 2 y + 3xy 2 ): 


2 


/ 




V 


- — X 
2 


/ 


c)(3x 2 y 2 + 6x 2 y 3 - 12xy) : 3xy 


a) (-2x 5 + 3x 2 - 4x 3 ) : 2x 2 = 


Giải 

-2x 5 + 3x 2 - 4x 3 


2x 


; 3 2x 5 3x _ 4x_ 

_ ” 2x 2 2x 2 2x 2 


3 3 - -3 - 3 


= -X 3 + ^ - 2x = ~x a - 2x + ~ 
2 2 


b) (x 3 - 2x 2 y + 3xy' 2 ): 


/ I \ -3 o..2 0-2 


V 


- — X 
2 




X - 2x y + 3xy 


( „3 


1 

X 

2 


= -2 


X” 2x 2 y 3xy 

- — -h -- 

XXX 


2 \ 




= -2(x 2 - 2xy + 3y 2 ) 
c) (3x 2 y 2 + 6x 2 y 3 - 12xy) : 3xy 

2_.2 . n~.2..a 0-2-2 


3x 2 y 2 + 6x 2 y 3 - 12xy 3xV , gẸX izx y - X y + 2xy 2 - 4 


6x 2 y 3 12xy 
3xy 3xy 3xy 3xy 

Bài 65. Làm tính chia: [3(x - y) 4 + 2(x - y) 3 - 5(x — y) 1 • (y “ X 1 

Giải 

[3(x - y) 4 + 2(x - y) 3 - 5(x - y) 2 ]: (y - x) 2 
_ 3(x - y) 4 + 2(x - y) 3 - 5(x - ỵf_ 

(x - y) 2 

= 3 ^ x ~ yjl + 2 ( - ----- - 5 (x ~ y) “ r = 3(x - y) 2 + 2(x - y) - 5 
(x - y) 2 (x - y) 2 (x - y) 

Bài 66. Ai đúng, ai sai ? 

Khi giải bài tập: “ Xét xem đa thức A = 5x 4 - 4x 3 + 6x 2 y có chia hết 
cho đơn thức 

B - X 3 - 4x 2 - 12x + 27 = (x 3 + 27) - 4x(x + 3) = (x + 3)(x 2 - 3x + 9) - 4x(x + 3) 
hay không ”. 

Hà trả lời: “A không chia hết cho B vì 5 không chia hết cho 2 ” 
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Quang trả lời: “A chia hết cho B vì mọi hạng tử của A đều chia hết cho B”. 
Cho biết ý kiến của em về lời giải của hai bạn. 

Giải 

Ta có các đơn thức 5x 4 ; -4x 3 ; 6x 2 y chia hết cho đơn thức 

X 3 - 4x 2 - 12x + 27 = (x 3 + 27) - 4x(x + 3) = (x + 3)(x 2 - 3x + 9) - 4x(x + 3) 
nên đa thức chia hết cho đơn thức B. 

Vậy, bạn Quang trả lời đúng 


§12. CHIA ĐA THỨC MỘT BIẾN ĐÃ SAP XẾP 


A. MỘ T SỎ' KIẾN THỨC cơ BẢN 

• - - - . - 


- Muôn chia đa thức một biến A cho đa thức một biến B -ị 0, trức hết 
ta phải sắp xếp các đa thức này theo lũy thừa giảm dần của cùng một 
biến và thực hiện phép chia như phép chia các số tự nhiên. 

— Với hai đa thức một biên A và B (B Ỷ 0), tồn tại duy nhât hai đa 
thức Q và R sao cho: A = B.Q + R 
Trong đó R = 0 hoặc có bậc thấp hơn bậc của B 

Nếu R = 0 thì phép chia A cho B là phép chia hết 
_Nêu R ^ 0 thì phép chia A cho B là phép chia có dư 


B. BÀI TẬP VÀ IĨƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 67. Sắp xêp các đa thức theo lũy thừa giảm dần của biến rồi làm 
phép chia: ^ 

a)(x 3 - 7x + 3 - X 2 ) : (x - 3) b)(2x 4 - 3x 3 - 3x 2 - 2 + 6x) : (x 2 - 2) 

Giải 


a) 


X 3 - X 2 - 7x + 3 

X 3 - 3x 2 _ 

2x 2 - 7x +3 
2x 2 - 6x 


b) 


X- 3 


X 2 + 2x - 1 


2x 4 - 3x 3 - 3x 2 + 6x - 2 
2x 4 - 4x 2 

- 3x 3 + X 2 + 6x - 2 

- 3x 3 + 6x 


X 2 - 2 


2x 2 - 3x + 1 


-X + 3 
- X + 3 


r'2 


- 2 
- 2 


0 


0 


Bài 68. Ap dụng hằng đẳng thức đáng nhớ để thực hiện phép chia 

a) (x 2 + 2xy + y 2 ):(x + y) 

b) (125x 3 4-1): (5x + 1) c) (x 2 - 2xy + y 2 ): (y - x) 

Giải 
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a) (x 2 + 2xy + y*): (x + y) =- 

X + y x+y 

b) (125x 3 4- 1) : (5x + 1) 

_ 125x 3 + 1 _ (5x) 3 4- 1 = (5x + l)(25x 2 - 5x 4- 1) = 25x *2 _ 5x + 1 


X 2 + 2xy 4- y 2 (x 4 y) 2 


= X 4- y 


5x + 1 


5x 4- 1 


2 

5x + 1 


. „ .. 2 ,.,.. ... X 2 - 2xy + y 2 (x - y) 2 (y - x) _ 

c) (x 2 -2xy + y z ): (y - x) =-—- .. „ „—“ ■ y x 

y-x y-x y-x 

Bài 69. Cho hai đa thức : A = 3x 4 + X 3 + 6x - 5 và B = X 2 4-1. Tìm dư R 
trong phép chia A cho B rồi viết dưới dạng A =B.Q + R. 

Giai o) o 


2 


3x 4 + x 3 
3x 4 

• — —■ ■ -- 


6x 


- 5 


+ 3x 


r2 


l-2 


+ 1 


3x 2 + X - 3 


X 3 - 3x 2 +6x - { 

X 3 _ + X 

- 3x 2 + 5x - 5 

“ -3x 2 - 3 


5x - 2 


Khi đó : 3x 4 + x 3 + 6x - 5 = (x 2 4- l)(3x 2 + X - 3) + 5x - 2 

LUYỆN TẬP 


Bài 70. Làm tính chia 

a)(25x 5 -5X 1 + 10x 2 ) : 5x 


b)(15x 3 y 2 -6x 2 y-3xy>:(5x‘y 


2 


2 _ .2 


2 


?Ệy (ắ Giải 

• , , . . 25x® - 5x" + 10x 2 _ 26x 5 5 

a) (25x 5 - 5x 4 + 10x 2 : 5x 2 ) =---= —r - ị 


ox lOx 

4 - 


5x 2 5x 2 


= 5x 3 - X* + 2 


3 2 o„ 2 .. 2 x . 15x 3 y 6x y 3x y 


2 2 


b) (15x 3 y 2 - 6x y - 3x y ): 6x y = 


6x 2 y 


= Ị5ặ.ẹặ.^ 5 1 = 5 1 

6x 2 y 6x 2 y 6x 2 y 2 y 2* 2 2 

Bài 71. Không thực hiện phép chia, hãy xét xem đa thức A có chia hết 
cho đa thức B hay không. 

a)A = 15x 4 -8x 3 + X 2 , B = -ìx 2 b) A = X 2 - 2x + 1, B = 1 - x 

Ai 
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Giải 


a) Ta có: 15x 4 ; - 8x 3 ; X 2 chia hết cho — X 2 nên đa thức A chia hết cho 

2 


đa thức B 


b) A = X 2 - 2x + 1 = (x - l) 2 chia hết cho 1 - X 


Bài 72. Làm tính chia: (2x 4 + X 3 - 3x 2 + 5x - 2): (x 2 - X + 1) 


Gi ái 


2x 4 + X 3 - 3x 2 + 5x - 2 
2x 4 - 2x 3 + 2x 2 


X 2 - X + 1 


2x 2 + 3x - 2 


3x 3 - 5x 2 + 5x - 2 
3x 3 - 3x 2 + 3x 


-2x 2 + 2x - 2 

” - 2x 2 + 2x - 2 

•-• 

0 

• 'i 

Khi đó : 2x 4 + X 3 - 3x 2 + 5x - 2 = (x 2 - X + l)(2x 2 + 3x - 2) 


Bài 73. Tính nhanh 


a) (4x z - 9y 2 ) : (2x -3y) 


b) (27x 3 - 1) : (3x - 1) 


cLrtx 3 H : Mx 2 -2x + l) 


d) (x 2 -3x + xy - 3y) : (x + y) 


Giúi 

2 


a) 


/. 2 q„2n ./o„ o..\ _ 4x 2 - 9y 2 (2x - 3y)(2x + 3y) _ 

(4x - 9y*): (2x - 3y) = z -— = 2x + 3y 

2x - 3y 2x - 3y 


b) 


(27x 3 - 1): (3x - 1) = 2 ^ X -1 = — 1)(9x 3x + 1J = 9x 2 - 3x + 1 

3x - 1 3x - 1 


c) 


3 .V ,.„2 Q 1 -V 8x 3 + 1 (2x + l)(4x 2 - 2x +1) 

(8x + 1) : (4x - 2x + 1) = ——--=-2—--- - = 2x + 1 


4x - 2x + 1 
2 


4x - 2x 4-1 


d) 


/ 2 o . .... Q V . , . , X 2 - 3x 4- xy - 3y x(x - 3) + y(x - 3) 
(x - 3x + xy - 3y) : (x + y) =-— — = — — J - 

X + y X + y 


(x - 3)(x + y) 


= x-3 


X + y 
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Bài 74. Tìm số a để đa thức 2x 3 - 3x 2 + X + a chia hết cho đa thức x+2 

Giải 

Thực hiện phép chia: 

< I 

X +2 


2x 2 - 7x +15 


2x 3 - 3x 2 + X +a 

2x 3 +4x 2 

•--• 

-7x 2 + X +a 

-7x 2 - 14x 

• 

(ểr 15x + a (op* 

15x +30 

•--- 

a ■ 30 

Khi đó : 2x 3 - 3x 2 + X + a = (x + 2)(2x 2 - 7x + 15) + a - 30 
để đa thức 2x 3 - 3x 2 + X + a chia hết cho đa thức x+2 thì phần dư: 
a-30 = 0 hay a = 30 

ÔN TẬP CHƯƠNG I 

Bài 75. Làm tính nhân: 
a)5x 2 .(3x 2 -7x + 2) 


xy.(2x 2 y - 3xy + y 2 ) 
3 


(<w Giải (gp 

a) 5x 2 .(3x 2 - 7x + 2) = 15x 4 - 35x 3 + 10x 2 

b) I xy.(2x 2 y - 3xy + y 2 ) = 1 x 3 y 2 - 2x 2 y 2 + I xy 3 

3 o o 

Bài 76. Làm tính nhân: 

a) (2x 2 - 3x)(5x 2 - 2x + 1) b) (x - 2y)(3xy + 5y 2 + x) 

p Giải 

a) (2x 2 - 3x)(5x 2 - 2x + 1) = 2x 2 (5x 2 - 2x + 1) - 3x(5x 2 - 2x + 1) 

= I0x 4 - 4x 3 + 2x 2 - 15x 3 + 6x 2 - 3x = 10x 4 - 19x 3 + 8x 2 - 3x 

b) (x - 2y)(3xy + 5y 2 + x) = x(3xy + 5y 2 + x) - 2y(3xy + 5y 2 + x) 

= 3x 2 y + 5xy 2 + X 2 - 6xy 2 - 10y 3 - 2xy = 3x 2 y - xy 2 + X 2 - 10y 3 - 2xy 

Bài 77. Tính nhanh giá trị của biểu thức : 

a) M = x 2 + 4y 2 - 4xy tại X = 18 và y = 4 

b) N = 8x 3 - 12x 2 y + 6xy 2 -y 3 tại X = 6 và y = -8 

Giải 

a) M = X 2 + 4y 2 - 4xy = X 2 - 4xy + 4y 2 = X 2 - 2.x(2y) + (2y) 2 = (x - 2y) 2 
tại X = 18 và y = 4 thì M = (18 - 2.4) 2 = 10 2 = 100 
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b) N = 8x 3 - 12x 2 y + 6xy 2 - y 3 = (2x) 3 - 3.(2x) 2 y + 3.2x.y 2 - y 3 = (2x - y) 3 

tại x = 6 và y = -8 thì N = (2.6 + 8) 3 = 20 3 = 8000 

Bài 78. Rút gọn các biểu thức sau: 

a) (x + 2)(x - 2) - (x - 3)(x + 1) 

b) (2x + D* + (3x -1) 2 + 2(2x + l)(3x -1) 

Giải 

a) (x + 2)(x - 2) - (X - 3)(x + 1) = (x 2 - 2 2 ) - (x 2 + X - 3x - 3) 

= X 2 - 4 - X 2 - x + 3x + 3 = 2x-l 

b) (2x + l) 2 + (3x - l) 2 + 2(2x + l)(3x - 1) 

= (2x + l) 2 + 2(2x + l)(3x -1) + (3x -1) 2 

= [(2x +1) + (3x -1)] 2 = (2x +1 + 3x -1) 2 = (5x) 2 = 25x 2 

Bài 79. Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

a) X 2 - 4 + (x - 2) 2 b) X 3 - 2x 2 + X - xy 2 

c) x 3 - 4x 2 - 12x + 27 

Giải 

a) X 2 - 4 + (x - 2) 2 = (x 2 - 2 2 ) + (X - 2) 2 = (x - 2)(x + 2) + (x - 2) 2 

= (x - 2) [(x + 2) + (x - 2)] = (x - 2)(x + 2 + X - 2) = 2x(x - 2) 

b) X 3 - 2x 2 + X - xy 2 = x(x 2 - 2x + 1 - y 2 ) =r x[(x 2 - 2x + 1) - y 2 ] 

= X [(x - l) 2 - y 2 ] = X [(x - 1) + yl [(x - 1) - yl = x(x - 1 + y)(x - 1 - y) 

c) x 3 - 4x 2 - 12x + 27 = (X 3 + 27) - 4x(x + 3) = (x + 3)(x 2 - 3x + 9) - 4x(x + 3) 

= (x + 3)(x 2 - 3x + 9 - 4x) = (x + 3)(x 2 - 7x + 9) 

Bài 80. Làm tính chia: 

a) (6x 3 - 7x 2 - X + 2) : (2x + 1) b) (x 4 - X 3 + X 2 + 3x) : (x 2 - 2x + 3) 

c) (x 2 - y 2 + 6x + 9): (x + y + 3) 

Giải 



6x 3 

1 

- 7x- - X +2 

1 

2x + 1 


a) 

6x 3 

+3x 2 

. 3x 2 - 5x +2 



<o) c -10x 2 - X +2 

-10x 2 - 5x 
• ■ -—— • 

4x + 2 /o^ > • 

4x + 2 

» -• 

y _ 2 _ 2 _ 

Klii đó : (6x 3 - 7x 2 - X + 2): (2x 4-1) = —— ^ = 3x 2 - 5x + 2 

2x + 1 
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b) 


X 4 - X 3 + X 2 + 3x 

x 4 - 2x 3 + 3x 2 _ 

X 3 - 2x 2 + 3x 

X 3 - 2x 2 + 3x 


X 2 - 2x +3 


X 2 + X 


ơ 


Khi đó: (x 4 - X 3 + X 2 + 3x): (x 2 - 2x + 3) = 

2 __2 


X 4 - X 3 4- X 2 4- 3x 


.2 


X 2 - 2x 4- 3 

o o _ , _ X 2 - y 2 + 6x + 9 (x 2 4- 6x 4- 9) - y 

c) (X 2 - y 2 + 6x + 9): (x + y + 3) = ^ + *■— = x + y+ 3 


= X 4- X 
2 


= (x + 3) 2 - y 2 = (x4-3-y)(x + 3 4-y) = x _y + 3 
.° X 4- y + 3 


x + y + 3 

Bài 81. Tìm X, biết: 


a) —x(x 2 - 4) = 0 
3 

c) x + 2sÍ2\ 2 + 2x 3 = 0 


b)(x + 2) 2 - (x - 2)(x + 2) = 0 


Giải 


a) |x(x 2 -4)=Ọo |x(x-2)(x + 2) = 0<=> X = 0 hoặc X - 2 = 0 

hoặc X42 = 0ox = 0 hoặc X =2 hoặc X = - 2 

b) (x 4 - 2) 2 - (x - 2)(x + 2) = 0o(x4 2)[(x 4- 2)-(x-2)J = 0 
<=> 4(x + 2) = 0<=>x4 2 = 0ox = -2 

c) X 4- 2n/2x 2 4- 2x 3 = 0 x(l 4- 2yÍ2x 4- 2x 2 ) = 0 o x(l + J2xf = 0 

<=>(14- y/2x) 2 = Ohoặc X = 0 <=> 14- /2x = 0 hoặc X = 0 <=> X = 
hoặc X = 0 

Bài 82. chứng minh: 

a) X 2 - 2xy 4- y 2 4-1 > 0 với mọi số thực X và y 

b) X - X 2 - 1 < 0 với mọ^số thực X 

(gr Giải <sr 

a) Ta có: X 2 - 2xy 4 - y 2 = (x - y) 2 > 0 với mọi số thực X và y 

=> X 2 - 2xy 4- y 2 4-1 = (x - y) 2 4-1 > 1 => (x - y) 2 4-1 > 0 với mọi số thực X và y 

b) Ta có: x-x 2 -1 = -(x 2 -X4-1) =- 


2 o 1 1 3 N 

X 2 — 2. X 4- 4- — 

2 4 4 




. \ 


' 2 0 1__ 3 

X 2 - 2.^X4-- 

2 4J 4 


' 1 ) 

X - — 

2y 


2 


3 3 

—- < — — với mọi sô thực X 

4 4 
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( 1 Ý 2 3 

=>x-x 2 -l = - X - — - — < 0 với mọi số thực X 

l 2j 4 

Bài 83. Tìm neZ để 2n 2 -n + 2chia hết cho 2n +1. 


Giải 


rp , 2 „ , ov ,o„ , n _ 2n 2 -11 + 2 3 

Ta có: (2n - n + 2) : (2n + 1) = —--——— = n - 1 + 

2n + 1 2n + 1 

Ta có: n eZ và 2n 2 - n + 2chia hết cho 2n +1 thì 2n + 1 là ước của 3 
Ước của 3 là ±1; ± 3 

* Khi 2n + 1 = 1 o 2n = 0 o n = 0 

* Khi 2n + 1 = -1 <=> 2n = -2 <=> n = -1 

* Khi 2n + 1 = 3 <=>2n = 2<=>n = l 

* Khi 2n + 1 = -3 <=> 2n = -4 <=s> n = -2 

Vậy, n = 0 hoặc n = - 1 hoặc n = 1 hoặc n = -2. 


Chương II - PIIÂN THỨC ĐẠI số 
§1 . PHÂN THỨC ĐẠI SỐ 


A. MỘT SỐ KIẾN TIIỨC cơ BẲN 

- Một phân thức dại số (hay nói gọn là phân thức) là một biểu 



A được gọi là tử thức (hay tử) 

B được gọi là mẫu thức (hay mẫu) 

- Mỗi da thức cũng đưực coi như một phân thức với mẫu thức bằng 1 

- Với hai phân thức Ậ vàệta nói: Ậ=ệnếu A.D = B.c 

_ B D B D _ 

B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẪN GIAI 

Bài 1. Dùng định nghĩa hai phân thức bằng nhau chứng tỏ rằng: 

5y 20xy b) 3x(x + 5) _ 3x 

a 7 28xr 2(x + 5) ~ 2 

x + 2 (x + 2)(x-l) „x 2 -x-2 x 2 -3x+2 



d) 


x + 1 


X — 1 


Giải 
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a) Ta có 


5y.28x = 140xy Ị 


ỉ 


b) Ta có 


7.20xy = 140 
2.3x(x + 5) = 6x 2 + 30x1 


5y.28x = 7.20xy 


5y 20xy 


28x 


3x.2(x + 5) = 6x 2 + 30x 


I , „ _v _ 3x(x + 5) 3x 

=> 2.3x(x + 5) = 3x.2(x + 5) => = — 

v 2(x + 5) 2 


c) Ta có (x + 2)(x 2 - 1) = (x + 2)(x - l)(x - 1) 


X + 2 _ (x + 2)(x - 1) 


x-1 


x 2 - 1 


(x 2 - X - 2)(x -1) = x 3 - 2x* - X + 2 


3 


.2 


d) Ta có 


(x + l)(x 2 - 3x + 2) = 3 -2x 2 - X + 2 




x 


2 


X - 2 X 2 - 3x + 2 


e) Ta có (x + 2)(x 2 - 2x + 4) = x đ + 8 


3 


X 3 ■+• 8 


X 2 - 2x + 4 


x + 1 


= X + 2 


x-1 


Bài 2. Ba phân thức sau có bằng nhau không ? 


X 


2 


2x — 3 X - 3 X 2 - 4x + 3 

y > 9. 


X 2 + X 


X 

Giải 


X - X 


_ (x 2 - 2x - 3)x = X 3 - 2x 2 - 3x ì 

Ta có „ } 

(X - 3)(x 2 + X) = X 3 - 2x 2 - 3xỊ 


x 2 - 2x - 3 _ X - 3 
x 2 +x X 


( 1 ) 


Ta có 


(x - 3)(x 2 - x) = X 3 - 4x 2 + 3x) X - 3 X 2 - 4x + 3 
s -- = --- 


(x 2 - 4x + 3)x = X 3 - 4x 2 + 3x 

X 2 - 2x - 3 X - 3 x z - 4x + 3 


X 

2 


x 2 -x 


( 2 ) 


Từ (1) và (2) ta có: 


2 

X + X 


x 

2 ^ „2 


x 2 -x 


Bài 3. Cho ba đa thức: X 2 - 4x, X 2 + 4, X 2 + 4x.Hày chọn đa thức thích 
hợp trong ba đa thức đó rồi điền vào chỗ trông trong đẳng thức dưới 

V 

đây: 0 — - ——— • 

Y X 2 -16 X - 4 

Giải 

Da thức thích hợp là X 2 +4x. 


§2 . TÍNH CHẤT Cơ BẢN CỦA PHÂN THÚC 

A. MÔT SỐ KIẾN THỨC cơ BẢN 

—> - — • ■ ■ — - ■ 

- Nếu nhân cả tử và mẫu của một phân thức với cùng một đa thức 

khác 0 thì được một phân thức bằng phân thức đã cho: 

A AM 

— = —'~ (M là một đa thức khác 0). 

B B.M 

- Nếu chia cả tử và mẫu của một phán thức cho một nhân tử chung 

của chúng thì được một phân thức bằng phấn thức đã cho:_ 


-GBTT8-T1- 



httD://sachxua.edu.vn 

























A A : N 


(N là một nhân tử chung). 


; B B: N 

- Nếu đổi dấu cả tử và mẫu của một phân thức thì được một phân 

A -A 

thức bằng phan thức đã cho: •— = —— 

B -B 

^ • 

B. BÀI TẬP VÀ IIƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 4. Cô giáo yêu cầu mỗi bạn cho một ví dụ về hai phân thức bằng 
nhau. Dưới đây là những ví dụ mà các bạn Lan, Hùng, Giang, Huy đã 
cho: 


X + 3 _ X 2 + 3x 
2x - 5 2x 2 — 5x 

4 - X X - 4 


(Lan) 


(Giang) 


(x + 1) 2 _ X + 1 


X* +x 1 

(x-9) 3 _ (9 - x) 2 


(Hùng) 


(Huy) 


-3x 3x 2(9 - x) 2 

Em hãy dùng tính chất cơ bản của phân thức và quy tắc đổi dấu để 
giải thích ai viết đúng, ai viết sai. Nếu có chỗ nào sai em hãy sửa lại 
cho đúng. 

Giải 

x(x + 3) x + 3 ._ ỵ _ 4 ,_ 

, ban Lan ciun££ 


* 


X 2 + 3x 


2x 2 - 5x x(2x -5) 2x - 5 


. (X + l) 2 (x + l)(x + 1) x + l x + l . TT> _. 

* —-—— = ——--—- = ——— * ——— , bạn Hùng sai 

x(x +1) X 1 


X 2 + X 


(x + 1.) 2 _ x + 1 


Sửa lại: 


3 


X 2 + X 


hoặc = 


+ 


10(x-5)(x + 5) 5(50+ 5x) 


+ 


5x(x + 5) 

* 4 - X -(-4 + x) _ -4 + x _ X - 4 

-3x ~~ —3x ~ 3x 3x 

* (x-9) 3 (x - 9)(x - 9) 2 (x-9) 2 --' 2 


5x(x + 5) 
, bạn Giang đúng 


5x(x 4- 5) 


2(9 - X) 


-2(x - 9) 


-2 


(9 - xY ' (9 - x) 
---— & --- 


-2 


bạn Huy sai 


Q •» I . (x-9V 2 (9 - x) 2 , (x - 9) 

Sửa lại: —-— = -——-— hoặc 

• đ ^ V i^\ • 


(9 - x) 


2(x - 9) 2 * 2(9 - x) -2 

Bài 5. Điền đa thúc thích hợp vào mỗi chồ trống trong các dẳng thức sau: 

b) 5(x + y ) = 5x 2 - 5y 2 
2 


a) 


X 3 + X 2 


(x - l)(x + 1) X - 1 


a) 


= iEĨÌ^-tiL. = . Đa thức thích hợp là X 2 

(x - l)(x + 1) (x - l)(x + 1) X - 1 


Giải 

2 
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h ) 5x2 ~ 5 y 2 _ 5 < x + y) _ 5 (x 2 - y 2 ) _ 5(x + y) _ 5(x + y)(x - y) 5(x + y) 
p 2 p 2 ^ p ~ 2 

<=> —p y = — <=> p = 2(x - y). Đa thức thích hợp là p = 2(x - y) 

Bài 6. Đố. Hây dùng tính chất cơ bản của phân thức để điền một đa thức 
thích hợp vào chỗ trống: 

X 5 - 1 _ ... 

X 2 - 1 ~ X + 1 

Giải 

X 5 -1 = X 5 - X 4 + X 4 - 1 = x 4 (x - 1) + [x 2 (x 2 - 1)] = x 4 (x - 1) + (X 2 - l)(x 2 + 1) 

= x 4 (x - 1) + (x - l)(x + l)(x 2 + 1) = (x - l)[x 4 + (x + l)(x 2 + 1)] 

= (x - l)(x 4 + X 3 + X 2 + X + 1) 

X 5 - 1 _ (x - l)(x 4 -t- X 3 + X 2 + X -f 1) _ X 4 + X 3 + X 2 + X + 1 _ p 
X 2 - 1 . (x + l)(x -1) ~ X + 1 = X + 1 

=> p = X 4 + X 3 + X 2 + X + 1 là da thức thích hợp 

§3 . RÚT GỌN PIIÂN THÚC 

A. MỘT SÔ KIÊN THỨC cơ BẢN 

~ Cách biên đôi phân thức thành phân thức đơn giản hơn và bằng 
phân thức đã cho gọi là rút gọn phân thức. 

Muốn rút gọn một phân thức ta có thể làm như sau: 

- Phân tích tử và mẫu thành nhân tử (nếu cần) để tìm nhân tử 
chung. 

- Chia cả tử và mẫu cho nhân tử chung (nếu có). 

B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 7. Rút gọn phân thức: 

a ) 6x 2 y 2 10xy 2 (x + y) 2x 2 + 2x 

8xy 5 15xy(x + y) 3 X +1 

Giải 

a ) 6x2 y 2 _ (2xy 2 )3x _ 3x 
8xy 5 (2xy 2 )4y 3 _ 4y 3 

10xy 2 (x + y) _ 2,(5xy)(x + y)y _ 2y 

15xy(x + y) 3 ~ 3.(5xy)(x + y)(x + y) 2 ~ 3(x + y) 2 


33 


d) 


X - xy - x + y 
X 2 + xy - X - y 
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c) 


d) 


2x 2 + 2x 2x (x4 1) 


.2 


= —- - 1 =.- 2x 

: + 1 X 4 1 

- xy - X + y _ x(x - y) - (x - y) = (X - y)(x - 1) = x-y 
+ xy - X - y x(x + ỹ) - (x + y) (x + y)(x - 1) X + y 


Bài 8. Trong tờ nháp của một bạn có ghi một sô phép rút gọn phân thức 
như sau: 


a) 


3xy _ X 

3 


9v 


3xy 4 3 X 4 1 X 4 1 
9y 4 9 3 + 3 6 


b) 


d) 


3xy 4 3 X 

3 


9y 4 3 
3xy 4 3x 


X 

3 


a) 


b) 


c) 


9y + 9 

Theo em câu nào đúng, câu nào sai? Em hãy giải thích. 

^ Giải 

ầẸL = ÍQệL = - (đúng) 

9y 3.(3y) 3 

3xy + 3 3(xy 4 1) _ xy 4 1 X 

9y 4 3 3(3y 4 1) 3y 4 1 3 

3xy 4 3 _ 3(xy 4 1) _ xy 4 1 ^ X 4 1 _ X 4 1 (sai) 

9y 4 9 ” 9(y 4 1) 3(y 4 1) 3 4 3 6 

3 *y ± 3x = 3x( y ỉỊ ì=1 (dũng) 


d) —-— -— ——7~ — ” V ciungy 

9y 4 9 9(y 4 1) 3 

Bài 9. Ap dung quy tắc đổi dấu rồi rút gọn phân thức: 

' 36(x- 2)° b) * 2 - x y - 

a 32 - lẽx 5y 2 - 5xy 


36(x-2) 3 _ 36( x - 2) 3 Ĩ?.'1VA ~ 

a) 32 - 16x ” 16(2-x) -4.4(x-í 

X 2 - xy _ x (x - y ) _ -x(y - X) _ _ 

5y 2 - 5xy 5y(y - X) 5y(y - x) õy 

Bài 10. Đố. Đố em rút gọn đưọc phân thức. 

X 7 4 X 6 4 X 5 4 X 4 4 x 3 4 X 2 + X 4 1 


5y 2 - 5xy 

Giải 

9.4 (x - 2)(x - 2) 2 
-4.4(x - 2) 

X 


2 


< 5)0 x 2 -l 

<Ế> ' Giải p 1 <ậ 

X 7 + x° + X 5 + X * + X 3 + X 2 +X + 1 = (X 7 + x“ + X 5 +x') + (X 3 +x 2 + X + 1) 

= x 4 (x 3 + X 2 + X +1) + (x 3 + X 2 + X +1) = (x 3 + X 2 + X + l)(x’ + 1) 

= [x 2 (x + 1) + (X + l)Kx 4 +1) = (x + l)(x 2 + l)(x 4 +1) 

X 7 + X 6 + X 5 + X 4 + X 3 + X 2 + X +1 _ (x + 1)( X 2 + I X X 4 + 1) _ (x 2 + l)(x 4 + 1) 

5ri (x + 1)(x-1) X-1 
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Luyộn tập 

Bài 11. Rút gọn phân thức: 

a)Ịặ 'ị b Ạ 5 4—-^ 3 

18xy 5 20 x 2 (x + 5) 

Giải *Ệ>° 

a) 12x V 2 _ 2.(6xy 2 )x 2 2x 2 

18xy 5 ■ 3~(6xy 2 )y 3 “ ãỹ* 

b) 15x(x + 5) 3 _ 3.5x(x + 5)(x + 5) 2 _ 3(x + 5) 2 

20x 2 (x + 5)~ 4.5x.x(x + 5) ~ 4x 

Bài 12. Phân tích tử và mẫu thành nhân tử rồi rút gọn phân thức: 

„, 3x 2 - 12x + 12 , 4 7x 2 + 14x +7 

; " " x< - 8* k " 3x 2 +3x 

Giêi cểr 

a) — ~ 12x 1 12 3(x 2 - 4x + 4) _ 3(x - 2) 2 _ 3(x - 2) 

x ‘ - 8x x(x 3 - 2 3 ) " x(x - 2)(x 2 + 2x + 4) ” x(x 2 + 2x + 4) 

b) 7x2 + 14x + 7 7(x 2 » 2x + 1) _ 7(x Ị l) 2 _ 7(x + 1) 

3x 2 + 3x 3x(x + 1) ~ 3x(x + 1) _ 3x 

Bài 13. Ap dụng quy tắc đổi dấu rồi rút gọn phân thức: 
a) 45x(3- x) ^ b (ỷ - X 2 ■ 

lõxíx-3) 3 X 3 - 3x 2 y + 3xy 2 - y 3 

Giải 

V 45x(3 - x) _ -3.15x(x-3) 3 

15x(x - 3) 3 15x(x - 3) 3_ = (x - 3) 2 

k) _ y 2 - X 2 _ (y - x)(y + X) -(x - y)(y + x) X + y 

X 3 - 3x 2 y + 3xy 2 - y 3 (x - y) 3 - (x-y) 3 ~ (x - y) 2 

§4 . QUY ĐỒNG MẨU THỨC NHIÊU PHÂN THỨC 
_A. MỘ T SỔ KIẾ N THỨC c ơ BẮN _ 

- Biên đổi nhiều phân thức có mẫu thức khác nhau thành nhừng 
phân thức tương ứng bằng chúng và có cùng một mầu thức gọi là quy 

đồng mầu thức của nhiểu pliân thức . 

Muôn quy đồng mẫu thức của nhiều phân thức ta có thê làm như sau: 

- Tìm mẫu thức chung (MTC) 

- Tìm nhân tứ phụ của mỗi mẫu thức 

- Nhân tử và mẫu của mỗi phân thức với nhân tử phụ tương ứng. 

Chú ỷ: * Muốn tìm MTC của nhiều phân thức ta nên: 

- Phân tích các mẫu thức thành nhân tử 
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I Chọn một tích gồm một số chia hết các nhân tử ^g^ố^cmẫu 
thức (nêu các nhân tử phụ này là các số nguyên thì số đó là BCNN của 
chung), với mỗi cơ số của lũy thừa có mặt trong các mẫu thức ta lấy lũy 

thừa với số mũ cao nhất. x . 

* Muốn tìm nhân tử phụ tương ứng của mỗi phân thức: Ta 

c hia MTC cho mẫu thức của phân thức đó. 

B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẪN GIẲI 

Bài 14. Quy đồng mẫu thức các phân thức sau: 


a) 


x 5 y 3 


3__4 


b) 


11 


15xV ’ 12 X y 


12x y 


Giải 


a) MTC = 12x 5 y 4 
5 5.12y 


60y 


x 5 y 3 


12x 5 y' 12xý và 12x 3 y 4 12xV 


7x 


2 


4..5 


b) BCNN(15,12) = 60 và MTC = 60x y 


4.4x 


16x 


4_.5 


.4. .5 


và 


11 11-5y _ 55y 


.4..2 


4__5 


15 xV' 60 x 4 y 5 60x 4 y 5 12xV 60xV 60x 4 y 5 

Bài 15. Quy đồng mẫu thức các phân thức sau: 


a) 


2x + 6 ’ X 2 - 9 


b)- 


2x 


X 2 - 8x + 16 3x 2 - 12x 


Giải 


a) Ta có: 2x + 6 = 2(x + 3) và X 2 - 9 = (x - 3)(x + 3) 

MTC = 2(x 2 - 9) = 2(x + 3)(x - 3) 

5 5(x - 3) 3 __ 2 3 _ = -6-- 

2776 " 2(x + 3)(x - 3) X 2 -9 2(x - 3)(x + 3) 2(x-3)(x + 3) 

b) Ta có: X 2 - 8x + 16 = (x - 4) 2 và 3x 2 - 12x = 3x(x - 4) 

MTC = 3x(x - 4) 2 

2x _ 2x 2x.3x _ 6x 2 

X 2 - 8x + 16 “ (X - 4) 2 " 3x(x - 4) 2 3x(x - 4) 2 
X ^ ° _ X __ x(x -4) 

3x 2 - 12x _ 3x(x - 4) ~ 3x(x - 4) 2 

Bài 16. Quy đồng mẫu thức các phân thức sau (có thể áp dụng quy tắc 
đoi dâu đối với một phân thức để tìm mẫu thức chung thuận tiện hơn): 


a) 


4x 2 - 3x + 5 
x 3 -l““ 


1 -2x 


x 2 + X + 1 


-2 


b) 


10 _ _ 

x + 2’ 2x - 4 ’ 6-3x 


Giải 

a) Ta có: X 3 - 1 = (x - l)(x 2 + X + 1) nên MTC = (x - l)(x + X + 1) 
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4x" - 3x + 5 4x 2 - 3x + 5 


X 3 - 1 (x - l)(x 2 + X f- 1) 

1 - 2x (X - 1)(1 - 2x) -2x 2 + 3x -1 


X 2 + x + 1 (x — l)(x 2 + X + 1) (x - l)(x 2 + X + 1) 
■2(x 3 -1) -2(x 3 -1) 


-2 = 


(x - l)(x 2 + X + 1) 


MTC = 6(x - 2)(x + 2) 


x 3 -l 
X + 2 

b) Ta có: 2x - 4 = 2(x - 2) 

6 - 3x = -3(x - 2) 

10 = 10.6(x - 2) = 60(x - 2) 

X + 2 6(x + 2)(x - 2) " 6(x + 2)(x - 2) 

5 _ 5 5.3(x -f 2) 15(x + 2) 

2x - 4 2(x - 2) 6(x - 2)(x + 2) “ 6(x - 2)(x + 2) 

1 1 2(x + 2) 


6-3x 3(x-2) 


Bài 17. Đố. Cho hai phân thức: 


6(x - 2)(x + 2) 
5x 2 


3x 2 +18x 


x 3 - 6x 2 ’ X 2 - 36 

Khi quy đồng mầu thức, bạn Tuấn đã chọn MTC = x 2 (x - 6)(x + 6), 

còn bạn Lan bảo rằng: “Quá đơn giản! MTC = x — 6”. Đô em biết bạn 
nào chọn đúng? (§p 

Giải 

X 3 — 6x 2 = x 2 (x - 6) 

MTC = x 2 (x - 6)(x + 6), bạn Tuấn 


Ta có 


X 2 - 36 = (x - 6)(x + 6) 
chọn đúng 


rp„ „x. 5x 2 _ 5x 2 5 3x 2 + 18x 3x(x + 6) 

1 a CO! — — — va —--— ----— 

X 3 -6x 2 x 2 (x-6) x- 6 X 2 - 36 (x-6)(x + 6) 


3x 


X - 6 


MTC = X — 6, bạn Lan cũng chọn đúng 

Luyện tạp 

Bài 18. Quy đồng mầu thức hai phân thức: 

^ ^ _ ' • 

b) 


, 3x X + 3 
a)--— và 


X + 5 


2x + 4 X 2 - 4 


và 


X 


X 2 + 4x + 4 3x + 6 


Giải 


a) MTC = 2(x - 2)(x + 2) 


(2x + l 

2x -1 ì 

4x 

• 

(2x + l) 2 - (2x - l) 2 

10x-5 

,2x -1 

2x + \j 

lOx -5 

(2x - l)(2x + 1) 

4x 


X + 3 _ 2(x + 3) 2x + 6 

= 2(x - 2)(x + 2) " 2(x - 2)(x + 2) 


X 2 -4 
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b) MTC = 3(x + 2) 


'2 


X -f- 5 3(x + 5) _ 3x + lo 

X 2 +4x + 4 = 3(x + 2) 2 ” 3(x + 2) 


X X XIX 6 ) _ A 2! 

3x + 6 = 3(x + 2) - 3(x + 2) 2 3(x + 2) 2 

Bài 19. Quy đồng mẫu thức các phân thức sau: . 
1 


a) 


c) 


X + 2 ’ 2x - X 

X 3 

2 


8 - b) X 2 +1, x 


X 2 -1 


3 ’ „2 


X* - 3x y + 3xy - y ư y - xy 


Giải 


a) 


x + 2 


=> MTC = x(x + 2)(x - 2) 


2x - X 2 = -x(x - 2) 

1 x(x - 2) _ X 2 - 2x _ 

X + 2 = x(x + 2)(x - 2) " x(x + 2)(x - 2) 
8 8 8(x + 2)_ 


2x - x 2 x(x - 2) 

Bài 20. Cho hai phân thức: 


x(x - 2)(x + 2) 

1 X 

X 2 + 3x - 10 ’ X 2 + 7x + 10 
Không dùng cách phân tích các mầu thức thành nhân tử, hãy chứng 
to rằng có thể quy đồng mẫu thức hai phân thức này với mẫu thức 

chung là X 3 + 5x 2 — 4x - 20 

Giải 


Ta có: 


X 3 + 5x 2 - 4x - 20 - . X 3 + 5x 2 - 4x - 20 


X 2 + 3x - 10 


= X + 2 và 


= x-2 


X 2 + 7x + 10 


=> X 3 + 5x 2 - 4x - 20 là MTC của hai phân thức 

1 <$3 x ^ 

X 2 + 3x - 10 ’ X 2 + 7x + 10 

1 Xi2 _ x + 2 _ 

x 2 + 3x - lõ = (X 2 + 3x - 10)(x + 2) ” X 3 + 5x 2 - 4x - 20 

X _ x(x - 2) = X 2 - 2x 

x 2 7 7x + 10 " (X 2 + 7x + 10)(x - 2) X 3 + 5x 2 - 4x - 20 


-OBTTSm 


38 


httD://sachxua.edu.vn 







































§5 . PHÉP CỘNG CẤC PHÂN THỨC ĐẠI số 
A. MỘT SỔ KIẾN THỨC cơ BẮN 

, " .^-' JÔ " CỘng ha í pỉ ! ân “} ức cùng mầu thức ta cộng các tử thức với 

nhau, giữu nguyên mẫu thức rồi rút gọn phân thức vừa tìm được 

- Muỗn c P ng hai phân thức có mẫu thức khác nhau ta quy đồng mẫu 

^ vức rôi cộng các phán thức cùn g mẫu thức vừa tìm đươc. 

* 1 - _ • 

B. BÀI TẬP VÀ IIƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 21. Thực hiện các phốp tính sau: 


3x - 5 4x + 5 
a)——— + — 


b) 5xy ~ 4y I 3xy + 4y 


2..3 


2x 2 y 3 2x*y 

Giải 


V X + 1 X - 18 X + 2 
c) -——— + ——+ — 

X - 5 x-5 X - 5 


a) 3x - 5 Ị 4x + 5 Sx - 5 + 4x + 5 7x 


7 > v ' 7 7 7 " x <|ễ> v 

5xy - 4y 3xy 4- 4y 5xy - 4y 4- 3xy + 4y _ 8xy _ 4 

2x 2 y 3 2x 2 y 3 ~ 2x 2 y 3 " 2x a y 3 ~ xỹ 2 ” 

x > 1 + x-18 + x + 2 = x + l-Hx-18-fx + 2 _ 3x - 15 _ 3(x - 5) _ 

X — 5 X — 5 X — 5 X — 5 X — 5 X — 5 

Bài 22. Ap dụng quy tác đối dâu dể các phân thức có cùng mẫu thức rồi 
làm tính cộng phân thức: 


b) 


c) 


, 2x 2 - X _ X + 1 2-x 

a)— -— + —— + 


X - 1 l-x X — 1 


, 4 -x 2 2x - 2x 2 5 - 4x 

b) — + —— — + ——— 


X - 3 


3 - X 


X - 3 


Giải 


a) 


2x 2 - X X + 1 2 - X 

—-— -í- -— -p-— 


2x 2 - X —(x + 1) 2 - X 

--— 4- ——— - + -— 


b) 


X - 1 1 — X X - 1 X - 1 x-l X - 1 

2x 2 - X - (x + 1) + 2 - X 2 _ X 2 - 2x + 1 (x - l) 2 _ 

X -1 x-1 X-1 

4 - X 2 2x - 2x 2 5 - 4x _ 4 - X 2 -(2x - 2x 2 ) 5 - 4x 

X-3 3 — X X —3 ~ x-3 x-3 x —3 

4 - X 2 - (2x - 2x 2 ) + 5 - 4x X 2 - 6x + 9 (x-3) 2 

=-----=---= — —= X - 3 

x-3. X-3 x-3 


Bài 23. Làm các phép tính sau: 
V y 4x 

a) — ~ õ -1- — 9 ——— 

2x - xy y - 2xy 

c) 1 1 

X + 2 (x + 2)(4x + 7) 


d) 


_1_ 3 X -14_ 

x + 2 X 2 -4 (x 2 + 4x + 4)(x - 2) 

1 1 1 
X + 3 (x + 3)(x + 2) (x 4- 2)(4x + 7) 


Giải 


a) 


2x 2 - xy = x(2x - y) 
y 2 - 2xy = -y(2x - y) 


MTC = xy(2x - y) 
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2x-7 3x + 5 2x-7 3x 4-5 _ 2x-7 + 3x4-5 _ 5x-2 _ 5x 2 _1 

10x-4 4-10x - 10x-4 10x-4~ 10x-4 10x-4 2(2x-2) 2 

(y - 2x)(y 4 - 2x) -(y 4- 2x) _ 2x_+y 

xy(2x - y) xy xy 

b) Ta có: (x 2 + 4x + 4)(x - 2) = (x + 2) 2 (x - 2) nên MTC = (x + 2) 2 (x - 2) 

1 3 x-14 (x + 2)(x-2) , 3(x + 2) . x-14 

ĨTi + X 2 -4 + (x 2 + 4x + 4Xx - 2) ” (x + 2) 2 (x - 2) (x+2) 2 (x - 2) (x + 2) 2 (x - 2) 

X 2 - 4 + 3x + 6 + X - 14 X 2 + 4x - 12 (x 2 + 4x + 4) - 16 

(x + 2 ) 2 (x - 2) - (x + 2) 2 (x - 2) (x + 2) 2 (x - 2) 

(x 4- 2) 2 - 4 2 (x 4- 2 4- 4)(x 4- 2 - 4) _ (x 4- 6)(x - 2) _ X 4- 6 
= (x 4- 2) 2 (x - 2) = (x + 2) 2 (x-2) ~(x + 2) 2 (x- 2) (x 4- 2) 2 

c) MTC = (x + 2)(4x 4- 7) 

1 1 4x4-7 _ _Ị_ = 4(x + 2) = 4_ 

X+2 + (x 4 - 2)(4x 4 - 7) ~ (x 4-*2)(4 x 4 - 7) + (X 4- 2)(4x + 7) (x 4- 2)(4x 4-7) 4x4-7 

d) MTC = (x 4- 2)(x 4- 3)(4x 4- 7) 

1 l 1 (x 4- 2)(4x 4- 7) 4- 4x 4-7 4- x 4- 3 

773 + (x 4- 3)(x 4- 2) + (X 4- 2)(4x + 7) = (x + 2)(x + 3)(4x 4- 7) 

4x 2 4 - 15x 4 -14 4- 4x + 7 4- X 4- 3 _ 4x 2 4- 2Qx 4- 24 = 4(x 2 4-5x4- 6) _ 

= (x 4- 2)(x 4- 3)(4x 4-7) (x 4- 2)(x 4- 3)(4x 4-7) (x 4- 2)(x 4- 3)(4x 4- 7) 

4(x 4- 2)(x 4- 3) _ 4 

= (x + 2)(x + 3)(4x 4- 7) ” 4x + 7 

Bài 24. Một con mèo đuổi bắt một con chuột. Lần đầu mèo chạy với vận 
tốc X m/s. Chạy được 3m thì mèo bắt chuột. Mèo vờn chuột 40 giây 
rồi thả cho chuột chạy. Sau đó 15 giây mèo lại đuổi bắt, nhưng với 
vận tốc nhỏ hơn vận tốc ban đầu là 0,5 m/s. Chạy được 5m mèo lại 
bắt được chuột. Lần này thì mèo cắn chết chuột, Cuộc sãn đuổi kết thúc. 

Hãy biễu diễn qua x: 

- Thời gian lần thứ nhất mèo đuổi bắt dược chuột 

- Thời gian lần thứ hai mèo đuổi bắt được chuột 

- Thời gian kể từ đầu đến khi kết thúc cuộc săn. 

Giải (Pp 

Thời gian lần thứ nhất mèo đuổi bắt được chuột thì ±1 (giây) 

Vân tốc mèo đuổi chuột làn hai: X — 0,5 (m/s) 

5 

Thời gian lần thứ nhất mèo đuổi bắt dược chuột thì t 2 = x (giây) 

Thời gian mèo vờn chuột 40 giây rôi và sau đó 15 giây meo lại duoi bat 

t 3 = 40 4-15 = 55 (giây) 

Thời gian kể từ đầu đến khi kết thúc cuộc săn: 


40 

# 
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5 


t — tl + to 4* to =-í* 


X X - 0,5 

Luyện tập 

Bài 25. Làm tính cộng các phân thức sau: 

5 3 X 


+ 55 (giây) 


a) 


2x 2 y 5xy 2 


4- 


, - x + 1 2x 4- 3 

b)———- 4- -- _ 

2x 4- 6 x(x 4- 3) 


3x 4- 5 25 - X 

c) - — 4- 


X 2 - 5x 25 - 5x 


d)x 2 4- 


X 4 4- 1 


1-x 


+ 1 


V 4x 2 - 3x 4- 17 2x - 1 

e) - T— -4- — T— —-— 4- 


6 


x 3 -l 

Giải 


X 4- X 4- 1 1-x 


2_.3 


a) MTC = 10x 2 y 


4- 


5 . 3 

~— 9 — + 9 

2x y 5xy y' 
b) MTC = 2x(x 4- 3) 


5.5y 2 3.2xy 10x 2 .x _ 25y 2 + 6xy 4-lOx 


10x 2 y 3 10x 2 y 3 10x 2 y 3 


2__3 


lOx y 


X + 1 + 2x + 3 _ x(x + 1) 2(2x + 3) _ x 2 + X + 4x 2 + 6 _ 5x 2 + X + 6 

2x + 6 x(x + 3) - 2x(x + 3) + 2x(x + 3) _ 


2x(x + 3) 


2x(x + 3) 


c) MTC = 5x(x - 5) 

3x + 5 25 - X 

5r z + “ 

X 


3x + 5 


25 -X 


_ + __ -- - — - _ 5(3x + 5) (-x)(25 - x) 

2 - 5x 25 - 5x x(x - 5) -5(x - 5) ” 5x(x - 5) + 5x(x - 5) 


_ 5(3x4-5) + (-x)(25-x) _ 15x + 25-25X + X 2 _ X 2 -lOx + 25 _ (x-5) 2 X -5 
5x(x - 5) ~ 5x(x - 5) ~ 5x(x-5) ~5x(x-5) = 5x 

d) MTC = 1 - X 2 


2 , X + 1 X 4 + 1 2 

X + : +1 = — ■ ~ +1 + X = 


x 4 +l (1 + X 2 )(1-X 2 ) X 4 + 1 4- 1 — X 4 2 

-I „2 + , 2 - - 2 “1 


l-x 


1 — X 


1-x" l-x z 1-x 

e) MTC = X 3 - 1 = (x - l)(x 2 + X + 1) 

4x 2 - 3x + 17 2 x-l 6 4x 2 - 3x +17 2x -1 6 

x 2 + x + l 1-x ~ (x-l)(x 2 + x + 1) x 2 + x + l 1-x 


1 — X 


x 3 -l 


- + 


4x 2 -3x4-17 | (x - l)(2x — 1) (-6)(x 2 + X + 1) 

(x - l)(x 2 + X+1) (x-l)(x 2 4- X 4- 1) (x - l)(x 2 4- X 4- 1) 

4x 2 - 3x 4-17 4- 2x 2 -3x4-1- 6x 2 - 6x - 6 


(x - l)(x 2 4- X 4- 1) 

-12x4-12 -12(x -1) -12 

(x - l)(x 2 4X4l) " (x-l)(x 2 4-X4-1) ~ X 2 + X 4- 1 

Bài 26. Một đội máy xúc trên công trường đường Hồ Chí Minh nhận 
nhiệm vụ xúc 11600 m 3 đất. Giai đoạn dầu còn nhiều khó khăn nên 
máy làm việc với năng xuất trung bình X m 3 /ngày và đội đào được 
5000 m 3 . Sau đó công việc ổn định hơn, năng xuất của máy tăng 
25 m 3 /ngày. 
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a) Hãy biểu diễn 

- Thời gian xúc 5000 m 3 dầu tiên. 

- Thời gian làm nốt phần việc còn lại^ 

- Thời gian làm việc để hoàn thành cong việc. 

b) Tinh thời gian làm việc để hoàn thành công việc với X 

Giải 


= 250m 3 / ngày 


a) 


Thời gian xúc 5000 m 3 đâu tiên la ii 


5000 


( r» òrà V l 


Khối lượng công việc còn lại: 11600 5000 6600 (m ) 

Năng năng xuất của máy: X + 25 (m 3 /ngày) 

Thời gian làm nốt phần việc còn lại là t 2 = (ngày) 

5000 6600 (n àv) 

Thời gian hoàn thành công việc: t = t x + t 2 - x + x + 25 8 y 

b) Với X = 250m 3 / ngày, thời gian hoàn thành công việc: 

5000 6600 = 20 + 24 = 44 (ngày) 

250 250 + 25 

Bài 27. Đố. Rút gọn rồi tính giá trị của biếu thức 


2(x — 5) 50 + 5x 

+ ———- + 


tại X = -4 


5x + 25 X x(x + 5) 

Nếu coi tử số của phân số tối giản mà em tìm được là ngày còn mẫu số là 
tháng thì dó chính là một ngày lễ trên thế giới. Đố em biêt dó là ngay gi? 

*-V • *ặ • 


MTC = 5x(x + 5) 

X 2 2(x - 5) 50 + 5x _ X 2 + 2(x - 5) + 50 + 5x 

p = 5x+ 25 + X + x(x + 5) 5(x + 5) X x(x + 5) 

X 3 10(x - 5)(x + 5) 5(50 + 5x) 

5x(x + 5) 5x(x + 5) 5x(x + 5) 

X 3 + 10(x 2 - 25) + 250 + 25x X 3 + 10x 2 + 25x 
5x(x + 5) 5x(x + 5) 

x(x 2 + ỊQx + 25) x(x + 5) 2 _ X + 5 

5x(x + 5) 5x(x + 5) 5 

. „ -4 + 5 1 

Tại X = - 4 thì p = —Ỵ- = ị 

Nếu coi tử số của phân số tìm dược là ngậy (ngày 1) còn mẫu só là 
tháng (tháng 5) thì đó chính là một ngày lễ trên thê giới. 

Ngày quốc tệ lao dộng 


42 


httD://sachxua.edu.vn 


-GBTT8'7ì£opyỊ 





























§6 . PHÉP TRỪ CÁC PHÂN THỨC ĐAI sổ 


A. MỘT SỎ' KIẾN TIIỨC cơ BẢN 


*Hai phân thức được gọi là đôi nhau nếu tổng của chúng bằng 0. 

Phân thức đôi của phân thức — là phân thức • 

B B 

* Muôn trừ phân thức — cho phân thức —, ta cộng — với phân thức 

B D B 

. c . A c A . ( C N 

doi cua — nên — - — = ^-4- 

D B D B 


V 


D 




. -A 


B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẨN GIẢI 


Bài 28. Theo quy tắc đổi dấu ta có 
Chẳng hạn, phân thức đô'i của 


B 


——. Do đó ta cũng có -Ậ = -ậ- 
-B B -B 


4 lx 4 4 4 * 

——— là - -- ■■■■ = ——-—- = —. Ap 

5 - X 5 - X -(5 - x) X - 5 


dụng điều này hãy điền những phân thức thích hợp vào những chô 
trông dưới đây: 

4x +1 


a) - 


X* 4-2 
1 - 5x 


a) - 


X 2 + 2 = X 2 + 2 ^ X 2 4- 2 b 

1 - 5x -(1 - 5x) 5x - 1 


b)- „ 

5 - X 

Giải ,p® 

4x + 1 4x 4-1 4x + 1 


5 - x -(5 - x) X - 5 


Bài 29. Làm tính trừ các phân thức sau: 


a) 


c) 


4x - 1 7x - 1 
3x 2 y 3x 2 y 

llx X - 18 


b) 


4x + 5 5 - 9x 

2x - 1 2x - 1 

.2 


2x - 3 3 - 2x 


^_(x + y)(x 2 - xy 4- y 2 )xy 2 
d) =-ir— —-—:—— = X 4- y 


xy (x - xy 4- y z ) 


Giải 


a) 


b) 


4x - 1 _ 7x - 1 = 4x - 1 ~(7x - 1) _ 4x - 1 - (7x - 1) _ -3x _ 1 

3x 2 y 3x 2 y 3x 2 y 3x 2 y ” 3x 2 y ~ 3x 2 y ~ xy 
4x-t-5 _ 5 - 9x _ 4x 4- 5 -(5 - 9x) _ 4x 4- 5 - (5 - 9x) 13x 

2x - 1 2x - 1 ~ 2x - 1 2x - 1 


2x -1 


2x - 1 


c) 


d) 


llx X - 18 


__ llx ^ x-18 _ l lx 4- X - 1 8 _ 12x - 18 _ 6(2x - 3) 

2x-3 3 - 2x ~ 2x - 3 2x - 3 ~ 2x-3 ~~ 2x-3 2x-3 = 6 

2x-7 _ 3x4-5 2x- 7 3x4-5 2x-7 4-3x + 5 5x-2 5x-2 1 

10x-4 4 - lOx ~~ lOx - 4 10x-4~ l0x-4 ~ 10x-4 ~ 2(2x-2) = 2 

Bài 30. Thực hiện các phép tính sau: 
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X - 6 


b) X 2 + 1 - 


X 1 - 3x 2 + 2 


x 2 -1 


a) 


a)~-- - — ĩ —— 

2x + 6 2x 2 + 6x 

Ệr Giải ^Ệỵ' 

3 X - 6 _ 3_ x - 6 3x _ X-G 

2x + 6 2x 2 + 6x ~ 2(x + 3) 2x(x + 3) 2x(x + 3) 2x(x + 3) 

3x - (x - 6) _ 3x - x + 6 _ 2x + 6 = 2(x + 3) = 1 

2x(x + 3) ~ 2x(x + 3) 2x(x + 3) 2x(x 4- 3) X 

, . X 4 - 3x 2 + 2 (x 2 + l)(x 2 - 1) X 4 - 3x 2 + 2 X 4 -1 X 4 - 3x 2 + 2 
b) X +1-Tpr =-_2 , x 2_l -*_1 


x 2 -l 


x 2 -l 


x 2 -l 


X 4 -1 - (x 4 - 3x 2 + 2) X 4 -1 - X 4 + 3x 2 - 2 = 3(x 2 - 1) _ 3 
= x 2 -l x 2 -l 

Bài 31. Chứng tỏ rằng Iiiồi hiệu sau đây bằng một phân thức có tử bằng 1: 

a)—-—• b) - 2 ~ 2 ~~ 

X X + 1 xy - X 2 y - xy 


b) 

xy-x 

Giải 

X + 1 - X 


1 1 X + 1 X _ X + 1 - X = 1 

a X ” 771 “ x(x + 1) _ x(x + 1) X(X + 1) X(X + 1) 

1 1 __1_1 y..X a y-x _1_ 

b> xỹ-x 2 y* -» x(y-x) yiy - X) xyíy - X) xy(y-\) xy(y-x) xy 

Bài 32. Đố em tính nhanh được tổng sau: 

+ 1 __ + 

x(x + l) (x+lKx+2) (X+2KX + 3) (x + 3Xx+4) (x+4Xx + 5) (x + 5Xx+6) 


Giải 


m , 1 

1 

1 1 

1 

1 

Ta có: 

x(x + 1) 

X 

X + 1 ’ (x + l)(x + 2) 

x + 1 

X + 2 

1 

1 

1 1 

1 

1 

(x + 2)(x + 3) 

X + 2 

X + 3 ’ (x + 3)(x + 4) 

X + 3 

X + 4 

1 

1 

1 1 

1 

1 

íx + 4)(x + 5) 

X + 4 

X + 5 ’ (x +5)(x + 6) 

X + 5 

X + 6 


Khi đó: 


1 


+ 


L _A____ 

x(x H-1) (x + l)(x + 2) (x + 2)(x + 3) 

(x + 3)(x + 4) (x + 4)(x + 5) (x + 5)(x + 6) 
ll 1 1 1 _ 1 1 _ 1 x+6-x ỹ 6 _ 

= x x + Ì + x+ĩ"x + 2 + "‘ f x75 x + 6 ~ X x + 6 x(x + 6) x(x + 6) 
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Luyện tập 


Bài 33. Làm các phép tính sau: 
4xy - 5 6y 2 - 5 

10x 3 y 10x 3 y 


a) 


b) 


7x + 6 


3x + 6 


2x(x + 7) 2x 2 + 14x 


Giải 

2 


a) 


4xy - 5 6y - 5 _ 4xy - 5 - (6y - 5) _ 4x y - 5 - 6ỵ +5 _ 4xy - 6y 
— 1A.Ằ. " 10x 3 y 


lOx y lOx y 


10x 3 y 

_ 2y(2x - 3y) _ 2x - 3y 
^ “ 5x 3 


10x 3 y 


b) 


lOx y 

7x + 6 3x + 6 7x + 6 3x + 6 7x + 6-(3x + 6) 
2x(x + 7) 2x 2 + 14x 2x(x + 7) 2x(x + 7) 

7x + 6-3x-6 


2x(x + 7) 
4x 2 

2x(x + 7) ~ X + 7 


a) 


2x(x + 7) 

Bài 34. Dùng quy tắc đổi dấu rồi thức hiện các phép tính: 

4x +13 X - 48 ^ 1 25x -15 

5x(x-7) 5x(7 - x) x-5x 2 25x 2 -1 

Giải 

4x + 13 X - 48 4x + 13 X - 48 _ 4x + 13 X - 48 

5x(x-7) 5x(7 - x) ~~ 5x(x - 7) (-5x)(x-7) 5x(x-7) 5x(x-7) 

4x + 13 4- X - 48 5x - 35 _ 5(x - 7) 1 

~ = 5x(x - 7) ” 5x(x - 7) 


a) 


b) 


25x -15 


5x(x - 7) 

1 25x -15 


X 


25x -15 


x-5x 2 25x 2 -1 x(1-5x) (5x-1)(5x + 1) x(l-5x) (l-5x)(5x + l) 

5x + 1 t x(25x - 15) _ 5x + 1 + x(25x - 15) 

” x(l - 5x)(5x + 1) + x(l - 5x)(5x + 1) ” x(l - 5x)(5x + 1) 

5x + 1 + 25x 2 - 15x _ 25x 2 - ỊQx + 1 = (1 - 5x) 2 = 1 - 5x 

x(l - 5x)(5x + 1) x(l - 5x)(5x + 1) x(5x + 1) 


x(l - 5x)(5x + 1) 

Bài 35. Thực hiện các phép tính: 

2x(l - X) 


a) 


X + 1 1 - X 


x-3 x+3 9-X 


b) 


3x + 1 


X + 3 


(x-1) 2 X + 1 + 1-X 


Giải 


a) 


MTC = (x-3)(x + 3) = X 2 -9 

X + 1 1 - X 2x(l - x) _ X + 1 1 — X 


x-3 x + 3 9 - X 2 x-3 x + 3 X 4 - 9 

_ (x + l)(x + 3) (1 - x)(x -3) 2x(l - x) _ (x + l)(x + 3) - (1 - x)(x - 3) + 2x(l - x) 


+ 


2x(l - x) 


2 


(x - 3)(x + 3) (x - 3)(x f 3) + y?-9 


(x - 3)(x + 3) 
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X 2 4 4x 4- 3 - (-X 2 4- 4x - 3) + 2x - 2x 2 



(x - 3)(x + 3) 

X 2 4 4x + 

3 4 X 2 - 4x 4 3 4- 2x - 2x 2 


(x - 3)(x 4- 3) 

2x + 6 

2(x 4-3) 2 


(x - 3)(x + 3) (x - 3)(x 4- 3) X - 3 


3x4-1 1 x + 3 3 x4-1 _1 x + 3 3x4-1 _1_ x + 3 

(x-l) 2 x + l 1 l-x 2 ~(x-l) 2 x + l x 2 -l _ (x-l) 2 x + l (x-l)(x + l) 

(3x + l)(x + 1) (x - l) 2 (x + 3)(x - 1) 

~ (x - l) 2 (x + 1) (x - l) 2 (x + 1) (x - l) 2 (x + 1) 

_ (3x 4- 1) (x 4 1) — (x — l) 2 — (x 4 3)(x — 1) 

(x-l) 2 (X4l) 

3x 2 +4xil- X 2 4- 2x -1 - X 2 - 2x 4- 3 

(x-l) 2 (x + l) 


3x 2 4- 4x + 1 - X 2 4- 2x - 1 - X 2 - 2x + 3 
= (x-l) 2 (x + l) 

Bài 36. Một công ti may phải sản xuất 10000 sản phẩm trong X ngày. 
Khi thực hiện không những làm xong sớm 1 ngày mà còn làm thêm 
được 80 sản phẩm. 

a) Hãy biểu diễn qua x: 

- Sô" sản phẩm phải sản xuâ"t trong một ngày theo kê hoạch; 

- Số sản phẩm thực tế đã làm được trong một ngày 
- Sô" sản phẩm làm thêm trong một ngày. 

b) Tính sô" sản phẩm làm thêm trong một ngày với x = 25. 

< Giải <Ệ> 

a) Hãy biểu diễn qua X 

Số sản phẩm phải sản xuất trong một ngày theo kế hoạch: 

10000 , , , * , 

— (san phâm) 

X 

Công ti làm xong sộ'm 1 ngày mà còn làm thêm được 80 sản phẩm 

nên sô" sản phẩm thực tế đã làm được trong một ngày: 

10000 4- 80 10080 , , _ , j . 

-——-= — (san pham) 

X - 1 X - 1 


„ . ^ , 10080 10000 

Sô sản phâm làm thêm trong một ngày: ———-(sán phâm) 

X - 1 X 

b) Sô" sản phẩm làm thêm trong một ngày với X = 25 là p 

„ 10080 10000 10080 10000 _ ... . nn _ on , , 
p = ——-—— = ——-——- = 420 - 400 = 20 (sản phấm) 


25-1 


25 


24 


25 
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Bài 37. Đố. Cho phân thức 


2x + 1 
X 2 - 3 


Đố em tìm được một phân thức mà 


khi lấy phân thức đã cho trừ đi phân thức phái tìm thì dược một 
phàn thức bằng phân thức đôi của phân thức đã cho. 

, @ Giải < ® 

2x + 1 2x 4- 1 

Gọi p là phân thức phải tìm, ta có: ——-p = - 


X* -3 


X 2 - 3 


p = 


2x 4-1 2x 4-1 4x + 2 

x 2 _ 3 + x 2 _ 3 " x 2 _3 


§7 . PIIÉP NHÂN CÁC PHÂN THỨC ĐẠI SÔ 


A. MỘT SỐ KIẾN THỨC cơ BẢN 

- - «- - - - ■ ■ - -■ ’ - ■ - ■ 

n JT a' ì a ì • 1 A 1 1 1 A _ 


Muốn nhân hai phân thức ta nhân các tử thức với nhau, các mẫu thức 

A c AC 

với nhau, rồi rút gọn phân thức vừa tìm được: 

B. BÀI TẬP VÀ IIƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 38. Thực hiện các phép tính sau: 


a) 


15x 2y 


2 


7y 3 ' X 2 


15x 2y 2 _ 15x.2y* _ 30xy z _ 30 


b) 


'ly 


llx 


4 * 


3x 


2 \ 


/ 


8y 

Giải 


c) 


X 3 - 8 


x 2 4 4x 


5x + 20 X 2 4- 2x 4- 4 


2 


a) 


7y 3 ■ X 2 


b) 


4y 


llx 


/ 


V 


3x 


7y 3 .x 2 

2 \ A-1 


7x 2 y 3 


8y 


4y .3x 


/ 


llx 1 .8y 


2 


c) 


x - 8 x + 4x 


(x 3 - 2 3 )x(x + 4) _ (x - 2)(x^ 4 2x 4- 4)x(x + 4) 


7xy 

3y 

22x 2 

,3 




2 


5x 4- 20 X 2 + 2x + 4 5(x + 4)(x 2 4- 2x + 4) 

2 


5(x + 4)(x 2 4- 2x 4- 4) 

(x - 2)x x z - 2x 

= 5 “ 5 

Bài 39. Thực hiện các phép tính sau (chú ý về dấu): 


a) 


5x4-10 4 - 2x 
4x - 8 x 4- 2 


b) 


x 2 - 36 


2x 4- 10 6 - x 


a) 


b) 


Giải 

5x 4-10 4 - 2x 5(x 4 2)2(2 - x) _ 5(x + 2)2(x - 2) 5 


4x - 8 X 4- 2 
X 2 - 36 3 


4(x-2)(x + 2) 4(x-2)(xi2) 2 

(x 2 -6 2 )3 (x 4- 6)(x - 6)3 3(x + 6) 


2x 4-10 6- x 2(x 4 5)(6 - x) 2(x4-5)(x-6) 2(x 4- 5) 


-GBTT8-T1- 


47 


S&COPY 


httD://sachxua.edu.vn 



















































Bài 40. Rút gọn biểu thức sau theo hai cách (sử dụng và không sử dụng 
tính chất phân phối của phép nhân đối với phép cộng) 

..3 \ 


X -1 


' 


V 


X 2 + X + 1 + 


Giải 


X — 1 


/ 


* Rút gọn trực tiếp. 


x-1 

, . X 3 'l 

X + X + 1 +- 

X-1J 

X — 1 

(x - l)(x 2 + X +1) + X 3 

X — 1 

fx 3 -l + x 3 ì 

• 

X 

X 

X — 1 

X 

rH 

1 

X 

_y 


X — 1 2x 3 -1 (x-l)(2x 3 -1) _ 2x 3 -1 

X X -1 x(x - 1) X 

* Ap dụng tính chất phân phôi của phép nhân đôi với phép cộng 


x-1 


X 


t 


3 \ 


X 2 + X + 1 + 


V 


X — 1 


(x - l)(x 2 + X + 1) (x - l)x 


/ 


x(x - 1) 


x 3 -l , X 3 
—-+ — 

X X 


X 3 - 1 4- X 3 2x 3 - 1 


X X 

Bài 41. Đố. Đố em điền được vào chỗ trông của dãy phép nhân dưới đây 
nhừng .phân thức có mẫu thức bằng tử thức cộng với 1: 

1 X 1 


X X + 1 X + 7 

<gr Giải (gr 

1 X X + 1 X + 2 X + 3 X + 4 X + 5 X + 6 _ 1 
X x + 1 x + 2 x + 3 x + 4 x + 5 x + 6 x + 7 X + 7 


§8 . PHÉP CHIA CÁC PHÂN THỨC ĐẠI SỐ 

A. MỘT SỔ KIẾN TIIỨC cơ BẢN 

Hai phân thức được coi là nghịch đảo nhau nếu tích của chúng 
bằng 1. 

Phân thức nghịch đảo của phân thức là phân thức -5.. 

Muôn chia phân thức cho phân thức —khác 0, ta nhân — với 

B /> D B 

c A c A D c 

phân thức nghịch đảo của là — : — — * 0 . 
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B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẨN GIẢI 

Bài 42. Làm tính chia phân thức: 


a) 


' 20x n Ị 

• 

co 

X 

1 

l 3y 2 , 

• 

l 


b) 


4x + 12 3(x + 3) 
(x + 4 ) 2 X 4- 4 


Giải 


a) 


b) 


Ị 20 x^ 


CO 

X 

V 


20 x 1 


5y 1 

20x.5y 25 

3y 2 > 

• 

5y ì 


1 

CO 

to 

• 

l 4x 3 ) 

3y 2 .4x 3 3x 2 y 


4 x +12 3(x + 3 ) _ 4x + 12 x + 4 _ 4(x + 3)(x + 4) = 4 

(x + 4) 2 : x + 4 ” (x + 4 ) 2 ■ 3(x + 3) 3(x + 4) 2 (x + 3) 3(x + 4) 


Bài 43 . Thực hiện các phép tính sau: 

5x — 10 2 r~\ 2x + 10 

a) : (2x-4) b)(x 2 -25): 


x z +7 

X 2 + X 


3x - 7 


X+ X 3x + 3 
5x 2 - lOx + 5 5x - 5 


Giải 


^ 5x -10 rn _ 5x -10 _1_ 5(x - 2) _ 5 

a X 2 + 7 : X 2 + 7 ' 2x - 4 2(x 2 + 7)(x - 2) 2(x 2 + 7) 

_ , , _ 2x + 10 ,2 nr , 3x-7 (x - 5)(x + 5)(3x - 7) (x - 5)(3x - 7) 

b) X 2 - 25 : - - = (x 2 - 25). o —- =--=-o - 

3x-7 2x +10 2(x + 5) 2 

X 2 + x 3x + 3 x(x +1) 5(x - 1) 5x(x + l)(x - 1) __x_ 

c) 5x 2 -10x7 5 : 5x - 5 = 5(x 2 -2x7« ■ 3(x 7« “ 5(x-~«73(x +1) ■ 3(x-1) 

X 2 4 - 2x X 2 — 4 

Bài 44. Tìm biểu thức Q, biết rằng: -— 7 — .Q = 


X -1 


X 2 - X 


Giải 


X 2 + 2x ^ X 2 - 4 
7 ĩ — „2 „ 

X - 1 X - X 


^ X 2 - 4 X 2 + 2x X 2 - 4 
Q = 2 • 77 ĩ 772 17* „2 . O-. 

(X - 2)(x + 2)(x - 1) = x_-2 
x(x - l)x(x + 2) X 2 


x -1 


Bài 45. Đố. Đố em điền được vào chỗ trống của dãy phép chia dưới đây 

những phân thức có tử thức bằng mẫu thức cộng với 1 : 

X X + 2 X + 3 _ X 9 

x+lx+lx +2 x +6 

Em hãy ra cho bạn một câu đô tương tự, với vê trái của đăng thức là 

X . IV a' 1 . ì „ 1 ì 1 1.A ' X ~ 4-U-í 


X 4- n 


trong đó n là số tự nhiên lớn hơn 1 tùy ý mà em thích. 


(gr Giải 

x x+2x+3x+4x+5x+6 X 
_ • __ • ___ • - - • _ • — — - 

X + 1’ X + 1 ’ X + 2 ’ X + 3 ’ X + 4 x + 5 x + 6 
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X x +2 x+3 x+4 x+5 x +6 X x+1 x+2 x+3 x+4 x+5 

x+1 x+1 x + 2 x + 3 x + 4 x + 5 x + 1 x + 2 x + 3 x + 4 x + 5 x+G 

X _ x 

>-<f >-<ỉí X + 6 x + 6 

59 . BIẾN ĐỔI CÁC BIỂU TIIỨC HỮU TỈ. GIÁ TỊ CỦA 

^ PHÂN THỨC 

A. MỘT SỔ KIẾN TIIỨC cơ BẢN 

• _ __ _ 

- Một biểu thức chỉ chứa các phép tính cộng, trứ, nhân, chia và chứa 
biến ở mẫu thức được gọi là biểu thức phân. 

- Một đa thức còn gọi là một biểu thức nguyên 

Biểu thức nguyên và biếu thức phân đều gọi là biểu thức hưu tĩ 

- Nhờ các quy tắc của các phép cộng, trơ, nhân, chia các phân thức ta 
có thề’ biến đổi một biểu thức phân thành một phân thức. 

- Giá trị của biểu thức phân chỉ được xác định với điều kiện giá trị 
của mẫu thức khác 0 . Biến của biểu thức phân chỉ được nhận các giá trị 
sao cho giá trị tương ứng của mầu thức khác 0 . 


B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẨN GIẢI 

Bài 46. Biến đổi mỗi biểu thức sau thành một phân thức đại số : 


a) 


b) 


a) 


1 + 1 

_X 

1-1 


1 - 


b) 


x + 1 


xỊ - 2 


x 2 -l 


Giải 


, 1 X +1 

1 + — ——- 

_X _ X _ 

1 X — 1 


X 


X + 1 


l-~ 

X 


X + 1 X - 1 X + 1 

_ • I. - _ 

X X X X — 1 X — 1 


X 


1 - 


1 - 


X-1-1-2 


X — 1 

X + 1 _ X_+JỊ _ x + 1 x ~ 1 

X 2 -2 X 2 - 1 - (x 2 - 2) 1 

2 . „2 , X 2 -! 


X - 1 1 X - 1 

__ • __ _ _ 

X + 1 X 2 - 1 X + 1 


x — 1 x 2 -l 


= (x-l) 


2 


x*-l x"-l 

Bài 47.VỚÌ giá trị nào của X thì giá trị của mỗi phán thức sau xác định ? 


a) 


5x 


2x + 4 


b) 


X — 1 
X 2 - 1 


Giải 
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a) Giá trị phân thức 


5x 


2x + 4 

2x + 4 5 ế0=>2x^-4=>xtí:-2 

x -1 


được xác định khi 


b) Giá trị phân thức 


X 2 -1 


được xác định khi 
• • 


X -l#0^(x- l)(x + D * 0 

r=> x - 1 * 0 và X + 1 * 0 X * 1 và x -1 

X 2 + 4x 4 - 4 


Bài 48. Cho phân thức 


X + 2 


a) Với điều kiện nào của X thì giá trị của phân thức được xác định? 

b) Rút gọn phân thức (gp 

c) Tìm giá trị cùa X để giá trị phân thức bằng 1 

d) Có giá trị nào của X để giá trị của phân thức bằng 0 hay không? 

Giải ỳ . 

a) Giá trị phân thức — + 


b) 


X + 2(Z 

X 2 + 4x + 4 (x + 2) 2 0 

-—— = -- - = X + 2 

X + 2 X + 2 

X 2 + 4x + 4 


dược xác dinh khi x + 2*0=s>x*-2 


c) Phân thức 


d) Phân thức 


x+2 
X 2 + 4x + 4 
X + 2 


= x + 2 có giá trị bằng 1 khi x + 2 = l=>x = -l 


mà X = - 2 thì giá trị của phân thức 


= X + 2 có giá trị bằng 0 khi x + 2 = 0=>x = -2 

X 2 + 4x + 4 


X + 2 


không xác định nên 


không có giá trị nào của X dể giá trị của phân thức bằng 0 
Bài 49. Đô'. Đô' em tìm được một phân thức (của một biến x) mà giá trị 
của nó được xác định với mọi giá trị của X khác các ước của 2. 

Giải 'ềr 

Ta có ước của 2 là ±1 và ±2 

Phân thức có giá trị được xác định với mọi giá trị của X khác các ước 

1 . 2x - 3 


của 2 là p = 


hoặc Q = 


(x 2 - l)(x 2 - 4) ' (x - l)(2x + 2)(x + 2)(3x - 6) 

Luyện tập 

Bài 50. Thực hiện các phép tính: 


• • • • • 


a) 


/ 




\ 


/ 


x + 1 


+ 1 


/ 


1- 


3x 2 ì o „( 1 


V 


1 — x 


b)(x' - 1 ) 






X - 1 X + 1 


1 -l' 


/ 


a) 


/ 




X 




/ 


x + 1 


+ 1 


/ 


1- 


3x 


2 > 




1 — X 


/ 


'Ệ Giải 

(2x + 1)(1 - x)(l + x) _ 1-x 
(x + 1)(1 - 2x)U + 2x) ” 1 - 2x 
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b) (x 2 -l) 


/ 


V 


X - 1 X + 1 


, 2 IX X + 1 - (x - 1) - (x + l)(x - 1) 

- 1 = (x - 1) 




(x-Díx + l) 


2 


2 ’' 3-x _ = 3-x 2 


= (X 2 -1). 


x 2 -l 


Bài 51. Làm các phép tính sau: 


a) 

( 2 

X 

y 


( 

X 

1 lì 

0 

+ — 

• 

• 

9 

- H - 


ly 

X J 


ly 

y x ) 


b) 


í 


V 


X 2 + 4x + 4 X -4x + 4 


N ' 1 I 1 x 

X + 2 X - 2 


y 


V 




a) 


fx 2 

\ 

y 


/. 

X 

1 

1 ) 

— 

+— 

• 


— — -|- 

— 

U 2 

X J 


ly 2 

y 

X J 


Giải 

X 3 + y 3 X 2 - xy + y 2 _ X 3 + y 3 

“• r. • n “ A • 


xy 


xy 


xy xy 

2 x -_-2 


X 2 - xy + y 2 


(x + y)(x - xy + y )xy 


= X 4- y 


xy 2 (x 2 - xy 4- y 2 ) 

Bài 52. Chứng tỏ rằng với X -ệ 0 và X ^ ±a (a là một số nguyên), giá trị 


/ 


của biểu thức 


2 ./n- A- \ 


a - 




X + a 
X + a 


2a 4a 


/ 


\ 


X X - a 

Giải 


là một sô" chẵn. 


( 2 2 > 

X + a 


( 2a 

4a \ _ 

a(x + a) - (x 2 + a 2 ) 


2a(x - a) - 4ax 

r x+a J 

• 

l X 

X - a ) 

X + a 

• 

x(x - a) 


ax + a 2 - X 2 - a 2 2ax-2a 2 -4ax ax-x 2 -2a 2 -2ax 2ax(x-a)(x + a) n 

=--—— - . - 7 - - - =— - .—7 - — =—7 - 77 -— = 2a 

x + a x(x-a) x + a x(x-a) x(x + a)(x-a) 

Với X ^ 0 và X Ỷ ±a và a là một số nguyên thì 

2a 4a N 


/ 


2 . .2 N r 


a - 


V 


X + a 
X + a 




\ 


X - a ) 


- 2a là một sô" chẵn. 


Bài 53. a) Biên đối mỗi biểu thức sau thành một phân thức đại sô": 

1 1 


1 + Ị 

X 


1 + 


lặ 

X 


1 + 


1 + 


1 + - 

X 

8 ?. 1 • /? 


1 + 


b) Em hãy dự đoán kết quả của phép biến đối biếu thức 
1 


1 + 


1 + 


1 + 


1+1 

X 


thành phân thức đại số và kiểm tra lại dự đoạn đó. 

i • • • • 

Giải 


52 
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X 


a) Biến đổi từ dưới lên 
... , l_x + l 

i) 1 + - = —— 

X X 

1 1 _ X X 4-1 4- X 2x + l 

ii) i + - L t = 1 + 77I = 1 + 77ĩ = ì ^T _ X + 1 


iii) 1 + 


1 + - 

X 

1 


1 1 _ 1 X 4- 1 3x 4- 2 

= 1 +-—r— = 1 +--- = 1 +--- = 1 + 


1 " ' 1 ' x x+l + x 

1 + 1 1+„ (1 1 + , 

1 X4-1 X4-1 x + 1 

1 + 

( X X 

b) Dự đoán kết quả : Từ i), ii) và iii) thì phân thức dại số thu được có tử 
thức hằng tổng của tử thức và mẫu thức, còn mẫu thức là tử thức của 

phân thức trước đó. Khi đó, kết quả là * 2 " 

ox +* ổ 


2x + l 2x4-1 


Thật vây: 


1 + 


= 1 + 


* 1 


1 4- 


14- 


1 „ 3x 4- 2 8x4-5 

—— = 1 4* ——-—— = 1 4- —-—— = —-—— 

2x 4- 1 5x 4- 3 5x 4- 3 5x 4- 3 


14- 


3x 4- 2 


3x 4- 2 


1 + 


l + - 

X 


Bài 54. Tìm các giá trị của X để giá trị của phân thức sau được xác định: 


a) 


3x 4- 2 
2x 2 - 6x 


b) 


X 2 -3 


Giải 


a) Giá trị phân thức 


3x 4- 2 
2x 2 - 6x 


được xác định khi: 2x 2 - 6x * 0 


=> 2x(x -3)*0=í>x*0 và X 3 

5 


b) Giá trị phân thức 


được xác dinh khi: X 2 - 3 0 


I 2 • o 

X - 3 

(x — yfs){x - yfs) ^ 0 => X và X -73 


_ , _ X 2 4- 2x 4- 1 

Bài 55. Cho phân thức -- 


(g) X -1 (O? 

a) Với giá trị nào của X thì giá trị của phân thức được xác định? 

b) Chứng tỏ phân thức rút gọn của phân thức đã cho là - ■ 

X 1 

c) Để tính giá trị của phân thức đã cho tại X = 2 và tại X = —1, bạn 
Thắng đã làm như sau: 

2 4-1 _ jr 

- Với X = 2, phân thức đă cho có giá trị là = 3 
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— Với X = -1, phân thức đã cho có giá trị là - ———r - 0 

-1-1 

Em có đồng ý không? Nếu không, em hăy chỉ ra chỗ em cho là sai. 
Theo em, với những giá trị nào của biến thì có thể tính được giá trị 
của phân thức đã cho bằng cách tính giá trị của phân thức rút gọn? 

w Giải Lvlp 

a) Giá trị của phân thức được xác định khi X 2 - 1 ^ 0 => X * ±1 

I V rrv. , X 2 + 2x + 1 (x + l) 2 x+l 

b) Ta có: --T— -= -———— = —■— 

X 2 - 1 (x 4- l)(x - 1) X - 1 

c) - Với X = 2, phân thức đã cho được xác định nên giá trị của phân 

thức tại X = 2 là = ị = 3 

2-1 1 <§0 

- Với X = — 1, phân thức đã cho không xác định nên không tính được 
giá trị của phân thức tại X = - 1 

- Với mọi biên X Ti ±1 thì có thể tính được giá trị của phân thức đã 
cho bằng cách tính giá trị của phân thức rút gọn 

Bài 56. Cho phân thức —— + + ^ 

X 3 -8 

a) Với điều kiện nào của X thì giá trị của phân thức được xác định? 

b) Rút gọn phân thức 

c) Em có biêt trên lcm 2 bề mặt da của em có bao nhiêu con vi 
khuẩn không? 

Tính giá trị của biểu thức đã cho tại x = em sẽ tìm đươc câu trả 

2000 

lời thật đáng sợ. (Tuy nhiên trong số đó chi có 20% là vi khuẩn có hại) 

Giải 

a) Giá trị của phân thức được xác định khi : 

X 3 - 8 * 0 => (x - 2)(x 2 + 2x + 4)*0x-2*0=>x*2 

IV rn . 3x 2 + 6x + 12 * 3(x 2 + 2x + 4) 3 

b) Ta có: -V—--= - ò _ —— = —— 

X 3 - 8 (x - 2)(x 2 + 2x + 4) X - 2 



Ỵới X = 
thức là: 


4001 

2000 

3 


Ti 2 


4001 

2000 


-2 


nôn phân thức được xác 
6000 

= - " = 6000 
4001-4000 


định và giá trị của phân 


Vậy, 1 cm 2 bề mặt da của em có 6000 con vi khuẩn. 

Ôn tập chương 

Bài 57. Chứng tỏ mỗi cặp phân thức sau bằng nhau : 
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3x 4 6 


a) 


và 


2 . 2x 2 + 6x 

b)—và 


2x - 3 2x 2 4 X — 6 x + 4 X 4 7x 4 12x 

<0?* Giải # 

m 3x 4 6 _ 3(x 4 2) _ 3(x 4 2) 

a) Ta CÓ: 2x 2 4 X -6 ~ 2x 2 4 4x - 3x - 6 ~ 2x(x 4 2) - 3(x 4 2) 

A&X + 2) = 3 

” (x 4 2)(2x - 3) 2x - 3 

2x 2 4 6x 2x( x 4 3) _ 2(x 4 3) = _ 2(x 4 3) 

b) Ta CÓ: x 3 + 7x 2 + 12x " x(x 2 4 7x 4 12) X 2 4 7X4 12 x 2 4 3X4 4X4 12 

2(x 4 3) = 2(x 4 3) _ 2 

x(x 4 3) 4 4(x 4 3) ~~ (x 4 3)(x 4 4) x + 4 

Bài 58. Thực hiện các phép tính sau: 


í 2x 4 1 _ 2x-V 
a [ 2x - 1 2x 4 1 


4x 


' 


/ 


lOx - 5 


b) 


,X 2 4X X4l 


2-xì n v ' 

— 4 X - 2 


/ 




a) 


. 1 

X 3 - X 

' 1 

+ 1 


c) - 

X - 1 

x 2 +ĩ' 

^X 2 - 2x 4 1 

l-x 2 J 

Giải 


Ị2X + 1 

2x-V 

4x 

(2x + l) 2 - (2x - l) 2 

lOx - 5 

^2x -1 

2x 4 1; 

lOx - 5 

(2x - l)(2x + 1) 

4x 


(4x 2 4 4x 4 1) - (4x 2 -4X4 1) 


(2x - l)(2x 4 1) 


lOx - 5 


8x 


5(2x -1) 


4x 


(2x - l)(2x 4 1) 4x 


10 


b) 


2x4 1 

r Ị _ 

y+x X 4 1 


2-xW! o N 

: I — 4 X - 2 
X 




/ 


2 - X 


( + -2 « N 


1 4 X - 2x 


V 


X 


1 - x(2 - x) 


x(x 4 1) X 4 1 

X _ X 2 - 2x 4 1 X = 1 

X 2 - 2x 4 1 ~ x(x 4 1) X 2 - 2x 4 1 X 4 1 




c) 


1 X 3 - X 

r 1 .lì 

1 x(x 2 - 1) 

1 1 

X - 1 X 2 4 1 

, X 2 - 2x 4 1 1 - X 2 ) 

- x-l X 2 + 1 

r-H 

1 

ra 

»-H 

1 

25 


1 x (x - l)(x 4 1) 


x-1 
1 


x 2 4l 
2x 


(x 4 1 ) - (x - 1 ) 
(X - l) 2 (x 4 1) 


1 x(x - lX x 4 1) 


X 2 4 1 - 2x 


x-l X 2 4 1 

(x - l) 2 


(x — l) 2 (x 4 1) 
X — 1 


x-l (x 2 + l)(x - 1) (x 2 + l)(x - 1) (x 2 4l)(x-l) x 2 4l 

Bài 59. a) Cho biểu thức Thay p = ^-vào biểu thức đã 

X 4p y-p x-y 


cho rồi rút gọn biểu thức. 
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b) Cho biểu thức - ** 2Q - .Thay p = - 0 2xy „ và Q = - vào 


P 2 -Q 2 

biểu thức đã cho rồi rút gọn biểu thức. 

Giải 

a) Thay p = vào biểu thức, ta có: 

x-y 


„2 „2 
X - y 


9 ! 

X* + y 


M = 


xP yP 

X + p y - p 

Ạ 


xy 


xy 


x 2 y 


xy 


X. " y. 

X -y _ X -_y _ x-y _ x-y 

xy xy x(x - y) + xy ỹ(x - y) - xy 

x-y 


X + ~ y - 

X - y X - y 


x-y 


x 2 y X - y xy 2 x-y = 
x-y' X 2 x-y'(-y 2 )“ 


= y + X 


/ 


b) Ta có : P 2 Q 2 = 


2xy 


\2 


V, 


X -y 


/ 




2xy 


\ 


U 2 + y 


4 4 


16x y 


(x* - y 2 ) 2 (x 2 + y' z ) 


.2x2 


/ 


(*) 


p 2 -Q 2 = 


2xy 1 

2 

2xy 1 

2 

2xy 2xy 

2xy 2xy 'Ị 

U 2 -y 2 J 


, X 2 + y 2 J 


Y-y 2 x 2 +y 2 J 

y-y 2 X 2 + y 2 J 


2 _ .2 


= 4x y 


2..2 


= 4x y 


Í 1 1 ìí 

1 1 ì 

ế* 

U 2 -y 2 x 2 +y 2 Jl 

(x 2 + y 2 ) - (x 2 - y 2 ) 

X 2 -y 2 X 2 +y 2 J 

(x 2 + y 2 ) + (x 2 - 

y 2 ) 

(x 2 - y 2 )(x 2 + y 2 ) 

(x 2 -y 2 )(x 2 + y 2 ) 


L J / V A r J Ị J VA - y /V A 1- y J 

=4xY — y. —_. __ êẺ. __ = '... («) 

(x 2 -y 2 )(x 2 + y 2 ) (x 2 -y 2 )(x 2 +y 2 ) (x 2 -y 2 ) 2 (x 2 +y 2 ) 2 

Từ (*) và (**) ta có : P 2 Q 2 = p 2 - Q 2 => -ĩ-QịL = 1 


Bài 60. Cho biểu thức 


/ 


x + 1 


X + 3 


\ A —2 


V 


2x - 2 X 2 - 1 2x + 2 


4x - 4 


/ 


a) Hãy tìm điều kiện của X để giá trị của biểu thức được xác định? 

b) Chứng minh rằng khi giá trị của biểu thức xác định thì nó không 
phụ thuộc vào giá trị của biên X. 

cỆ> ° Giải 

a) Giá trị của biểu thức được xác định khi 


2x - 2 * 0 
X 2 - 1 * 0 => 

2x + 2 * 0 


x * 1 

X * ±1 :=> X 5t ±1 

X * -1 


56 
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X H' 3 


X 4 1 


3 


x + 3 


b) 


, X + 1 3 _ ~ w _ - - ( _-_ 

a C0 : 2x - 2 + X 2 - 1 2x + 2 - 2(x - 1) (x - l)(x + 1) 2(x + 1) 


(x +1) 2 + 6 - (x 4 - 3)(x - 1) x 2 + 2x + 1 + 6 - (x 2 4- 2x - 3) 5 

2(x - l)(x + 1) " 2(x - l)(x + 1) X 2 - 1 

3 X + 3 ^ 4x 2 - 4 5 4(x 2 - 1) 


Khi đó: 


/ 


V 


x + 1 


2x - 2 + x 2 - 1 2x + 2 


= 4 


> 


X 2 -1 


Bài 61. Tìm điều kiện của X để giá trị của biểu thức 

/ . n r __ o \ „2 1 nn 


f 5x 4- 2 5x - 2 

~r—-+ —“- 


V 


X - lOx X + lOx 


thức tại X = 20040. 


) 


X 2 - 100 
X 2 + 4 


được xác định. Tính giá trị của biểu 


Giải 


Giá trị của biểu thức được xác định khi 

X 2 - lOx * 0 
X 2 + lOx * 0 
X 2 + 4 * 0 


x(x - 10) * 0 
x(x + 10) * 0 


x * 0 
x ■*- ±10 


( 5x + 2 5x - 2 

X 2 -100 

5x + 2 5x - 2 

_|- 

(x - 10)(x + 10) 

^x 2 -10x x 2 +10x. 

' X 2 + 4 

x(x-10) x(x + 10)_ 

X 2 + 4 


(5x + 2)(x + 1)0 + (x - 10)(5x - 2) 
x(x - 10)(x + 10) 


(x - 10)(x + 10) 


x 2 + 4 
2 


10x 2 4- 40 (x - 10)(x + 10) 10(x 2 + 4) 10 

• A n 


x(x - 10)(x + 10) 


x~ +4 


x(x z + 4) 


Tai x = 20040 thỏa mãn điều kiện nên giá trị của biểu thức là 

10 F 1 

20040 2004 

X 2 - lOx + 25 


Bài 62. Tìm giá trị của X đế giá trị của phân thức 


X 2 - 5x 


bằng 0 


. * 


Giải 


Giá trị của biểu thức được xác định khi X 2 - 5x 0 <=> X * 0 và X ị 5 
• • • 

Ta có: —— } tì x + - — = 0 => x 2 - lOx + 25 = 0 o (x - 5) 2 = 0 o X = 5 

X 2 -5x 

(không thỏa mãn điều kiện) 

Vậy không có giá trị nào của X để giá trị của phân thức bằng 0 
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liài 63. Viết mỗi phân thức sau dưới dạng tống của một đa thức và một 
phân thức với tử thức là một hang sô", rồi tìm các giá trị nguyên của 
X để giá trị của phân thức cùng là sô" nguyên: 


a) 


3x 2 - 4x - 17 

X 4-2 


b) 


X 2 - X + 2 
X “ 3 


a) Ta có: p = 


3x 2 - 4x - 17 
X + 2 


/'I • V • 

Giai 


= 3x-10 + 


3 


X + 2 


Để X gZ và PeZ thì X + 2 là ước của 3 
Ước của 3 là ±1;±3 nên x + 2 = -l=>x 


= - 3; X + 2 = 1 => X = - 1 


X + 3 = - 3 =>x = -6;x + 3 = 3 => X = 0 
Vậy X e {-6; -3; -1; 0} 


b) Ta có: Q = 


x 2 - X + 2 


- = X + 2 + 


8 


X - 3 X - 3 

Đố’ X gZ và QgZ thì x — 3 là ước của 8 

Ước của 8 là ±1; ±2; ±4; ±8 nôn X -3 = - 1 X = 2; X - 3 = 1 => X = 4 


x-3 = -2=>x=l;x-3 = 2 => X 
=> X = 7; x-3 = — 8=>x = -5;x 
Vậy X e {—5; -1; 1; 2; 4; 5; 7; 11} 


5; X — 3 
3 = 8: 


- 4 X 
X = 11 


= -1: X - 3 = 4 


Bài 64. Tính giá trị của phân thức trong bài tập 62 tại X = 1,12 và làm 
tròn kết quả đôn chữ sô" thập phân thứ ba. 

Giãi 


,_ ux: , * , V TJ X 2 - 10x 4 25 (x - 5) 2 X 

Phan thức trong bài tạp 62 là p = —--—--= — -= — 

X - 5x x(x - 5) 


-5 


Tại X = 1,12 £ 5 nôn giá trị của phân thức 

1,12-5 3,88 97 


p = 


1,12 


1.12 


28 


* -3,464 
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Chương I- TỨ GIÁC 
81 . TỨ GIÁC 


A. MỐT SỎ' KIẾN TIIỨC cơ BẢN___ 

1. Định nghĩa 

- Tứ giác ABCD là hình gồm 4 đoạn thẳng AB, BC, CD DA, trong đó 
bất kì hai đoạn thẳng nào cũng không cùng nằm trên một đường thẳng. 

- Tứ giác lồi là tứ giác luôn nằm trong một nữa mặt phảng mà bờ là 
đường thẳng chứa bất kì cạnh nào của tứ giác. 

2. Chú ỷ 

Từ nay, khi nói đến tứ giác mà không chú thích gì thêm ta hiểu đó là 
tứ giác lồi. 

3. Tính chất ocặ/ 

- Trong một tứ giác lồi, hai đường chéo cắt nhau tại một điếm thuộc 

miền trong của tứ giác. 

- Tổng bốn góc của một tứ giác bằng 360°. 

- Tổng các góc ngoài của một tứ giác lồi bằng 360°. 


B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẨN GIẢI 

Bài 1. Tìm X ở hình 5, hình 6: B 



Giải 


I lình .5 


Hin h.6 


* Hình 5a) Xét tứ giác ABCD có: A+B+C+D- 360 
=>110° +120° + 80° + X = 360° => X = 360° -(110° +120° + 80°) 

= 360° - 310° = 50° 

* Hình 5b) Xét tứ giác EFGH có: E + F + G + H = 360° 

=> 90° +90° + X + 90° = 360° => 270° + X = 360° 

=> X = 360° - 270° = 90° 
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* Hình 5c) Xét tứ giác ABDE có: A + B+ D + E = 360° 
=> 65° + 90° + X + 90° = 360° => 245° + X = 360° 

=> X = 360° - 245° =115° 


* Hình 5d) Xét tứ giác IKMN có: Ĩ + K + M+N = 360° 

Ta có: ỉ = 180° - 90° = 90°; K = 180° - 60° = 120° và 

M = 180° -105° = 75° 

=> 90° + 120° + 75° + X = 360° => 285° + X = 360° 

=> X = 360° - 285° = 75° 

* Hình 6a) Xét tứ giác PQRS có: P + Q + R + S = 360° 

=> X + X + 95° + 65° = 360“ => 160° + 2x = 360° => X = — -° -- Ị - 160 ° = 100° 

2 

* Hình 6b) Xét tứ giác MNPQ có: M + N + P + Q = 360° 

=> 3x + 4x + X + 2x = 360° => lOx = 360° => X = ^5!. = 36° 

10 

Bài 2. Góc kề bù với một góc của tứ giác gọi là góc ngoài của tứ giác. 

a) Tính các góc ngoài của tứ giác ở hình 7a. 

b) Tính tổng các góc ngoài của tứ giác ở hình 7b (tại mỗi đỉnh của tứ 

giác chỉ chọn một góc ngoài): Ai + Bi + Ci + Di = ? 

c) Có nhận xét gì về tổng các góc ngoài của tứ giác? 


D 

Hình.7 

Giải 





a) Hình 7a) Xét tứ giác ABCD có: Ã+B+C+D= 360° 

=>75° + 90° +120° + D = 360° =>285° + D = 360° =>D = 360° -285° = 75° 
Ta có: A, = 180° -75° = 105°; B, = 180° -90° = 90° 

cj = 180° - 120° = 60° ; D, = 180° - 75° = 105° 

r=> Aj + B x + 6^ + D x = 105° + 90° + 60° + 105° = 360° 

b) Hình 7b) Xét tứ giác ABCD có: A + B + C + D = 360° 

Ta có: Aj =180°-Â; bỊ =180°-B ;ỔỊ =180°-C; = 180° - D 
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=> A, + Bj + Cj + Dj = 180° - Â + 180° - B + 180° - c + 180° - D 

=> Âj + B! + c! + D! = 4.180° -(Â + B + C + D) = 720° - 360° = 360° 

c) Nhận xét: Tổng các góc ngoài của một tứ giác bằng 360° 

Bài 3. Ta gọi tứ giác ABCD trên hình 8 có AB = AD, CB = CD là hình 
•cái diều”. 

a) Chứng minh rằng AC là đường trung 
trực của BD. 

• b) Tính B, D biết rằng 

A = 100 °, c = 60° 

Giải Hình. 8 

a) Ta có: AB = AD => A thuộc dường trung trực của doạn thẳng BD 
CB = CD => c thuộc đường trung trực của doạn thẳng BD 
Suy ra: AC là dường trung trực của đoạn thẳng BD 

b) Gọi H là giao điểm của AC và BD 

=> CH là phân giác góc BCD và CH IBD^ 

=>ẽ5H = Ệp = ^ = 30° 

2 2 

Xét A V BIIC : CBH + BCH = 90° => CBH = 90° -BCH = 90° - 30° = 60° 
Tương tự: AH là phân giác góc BAD và AH 1 BD 

2 2 ỹr _ 

Xét A V BHA : ABII + BAH = 90° => ABH = 90° - BAH = 90° - 50° = 40° 

ABC = ẤBH + CBH = 40° + 60° = 100° => B = 100° 

Xét tứ giác ABCD có: A + B + C + D = 360° 

=> 100° + 100° + 60° + D = 360° => 260° + D = 360° 

=> D = 360° - 260° = 100° 

Bài 4. Dựa vào cách vẽ các tam giác dã học, hãy vẽ lại các tứ giác ở hình 
9, hình 10 vào vở. 




I lình. 9 



-GBTT8-T1- 


61 , 


httD://sachxua.edu.vn 













Giải 


* Vẽ hình 9) cốy 

- Dùng thước đo độ dài vẽ đoạn thẳng BD = 3 cm 

- Lần lượt lây B, D là tâm vẽ cùng phía các cung 
tròn có bán kính BA = 3 cm và DA = 3, 5 cm dối 
với dường thẳng BD. Hai cung tròn đó cắt nhau 
tại điểm A. 



- Lần lượt lấy B, D là tâm vẽ cùng phía các cung tròn có bán kính 
BC = 1,5 cm và DC = 2 cm đối với đưừng thăng BD (khác phía dối với 
điểm A). Hai cung tròn đó cắt nhau tại điểm c. 

- Vẽ các đoạn thẳng BA, DA, BC và DC ta được hình 9 

* Vẽ hình 10) <^7 

- Dùng thước do góc vẽ xAy = 70° 

• - Tr*n tia Ax lấy điểm D sao cho AD = 4 cm 2 
•Ven tia Ay lây điểm B sao cho AB = 2 em 

- Ve BD a á 70 !_ 

- Lần lượt laj lĩ, D là tâm vẽ cùng phía các 4 cm 



cung tròn co bán kính B<: = 1,5 em và DC = 3 em dối với đường 
thăng BD (khác phía dối vứi diểm A). Hai cung tròn dó cắt nhau tại 

điểm c. ror 


- Vẽ các đoạn thẳng BC, DC ta được hình 10 
Bài 5. Đố. Đố em tìm thấy vị trí của “kho báu” trên hình 11, biết rằng 
kho báu nằm tại giao điểm các dường chéo của tứ giác ABCD, trong 
đó các đỉnh của tứ giác có tọa độ như sau: A(3 ; 2), B(2 ; 7), C(6 ; 8), 


D(8 ; 5) 


y t 


-< 



p 

1 - 

r — H 

— ■ í 

1 — 


•— 

»— # 

1 


B 
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• 



p 
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-♦ 

1 




/ 

/ 



















- 


<—« 

- ị 

1-4 



— 

< 

u 



Hình 11 


't 



Giải 

Vè tứ giác ABCD và các đường chéo AC, BC cắt nhau tại H(5 ; 6) 
Chính là vị trí kho báu 
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§2 . HÌNH THANG 


A. MỘT SÔ KIẾN THỨC cơ BẢN 


1. Định nghĩa: Hình thang là tứ giác có hai cạnh đối song song. 

Hình thang ABCD: AB // CD yp- \ 

Cạnh đáy: AB, CD 

Cạnh bên: AD, BC / p \ 

Đường cao: AH D H c 

'Tính chất: Trong một hình thang hai góc kề một cạnh bên thì bù 

nhau. _(Or (gr 

* Nhận xét: + Nếu một hình thang có hai cạnh bên song song thì hai 

cạnh bên bằng nhau, hai cạnh đáy bằng nhau. 

+ Nếu một hình thang có hai cạnh đáy bàng nhau thì hai 

cạnh bên song song và bằng nhau. 

2. Hình thang vuông 

Định nghĩa: Hình thang vuông là hình thang có một cạnh bên 
vuông góc với hai cạnh đáy. 

3. Dấu hiệu nhận biết hình thang , hình thang vuông 

- Một tứ giác có hai cạnh song song là hình thang 

- Hình thang có một góc vuông là hình thang vuông._ 


B. BÀI TẬP VÀ IIƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 6. Dùng thước và êke, ta có thể kiểm tra dược hai đường thẳng có 
song song với nhau hay không (xem hình 19). Trên hình 20, có nhừng 
tứ giác là hình thang, có những tứ giác không là hình thang. Bằng 
cách nếu trên, hãy kiểm tra xem trong các tứ giác ở hình 20, tứ giác 
nào là hình thang. 



N 



c) 



Bằng cách kiểm tra hai đường thẳng song như hình 19, ta có tứ giác 
ABCD (AB // DC ) và tứ giác INMK (IN // MK ) là hình thang 
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Bài 7. Tìm X và y trên hình 21, biết rằng ABCD là hình thang có đáy là 
AB và CD. 

A B 





D c) 


Giải 



* Hình a) Tứ giác ABCD là hình thang có đáy AB và CD nên AB //CD 
và AD, BC là hai cạnh bên 

Suy ra : Â + D = 180° => X + 80° = 180° => X = 180° - 80° = 100° 

B 4 6 = 180° => 40° 4 y = 180° => y = 180° - 40° = 140° 

* Hình b) Ta có AB // CD => ẼÃb = CDt (dồng vị) 

=> X = 70° 

uBC = BCD (so le trong) => y = 50° 

* Hình c) Ta có AB // CD và BC 1 DC => BC 1 AB 0 - x 

=> ABC = 90° => X = 90° 

Â + D = 180° => 65° + y = 180° => y = 180° - 65° = 115° 

Bài 8. Hình thang ABCD (AB // CD) có A - D = 20° , B = 2C. Tính các 
góc của hình thang. Ạ 3 

Giải> 

Ta có ABCD, AB // CD và Â - D = 20° 

Â 4 D = 180° => Â = 100°; £> = 80° D 

B 4 c = 180° và B = 2C => 3C = 180° => c = 60°, B = 120° 

Bài 9. Tứ giác ABCD có AB = BC và AC là tia phân giác của góc A, 
Chứng minh rằng ABCD là hình thang. 

Giải 

Xét AABC co AB = BC (giả thiết) 

=> AABCcân tại đỉnh B => BAC = BCA 

AC là tia phân giác BAD => BAC = DAC 

=> BCA = DAC => BC / /AD => tứ giác ABCD là hình thang 
Bài 10. Đô". Hình 22 là hình vẽ một chiếc thang. Trên hình vẽ có bao 
nhiêu hình thang? 

Giải 




D 
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Ta có: AB // CD // EF // GH 

=> có 6 hình thang là: ABDC, ABFE, ABIIG 

CDFE, CDHG, EFIIG 



§3. IIÌNH THANG CÂN 


A. MỘT SỔ KIẾN THỨC cơ BẢN 

-»- _ 

1. Định n^/ỉfa.Hình thang cân là hình thang có hai góc kề một cạnh 

đáy bằng nhau; ABCD là hình thang cân <£> AB// CD, D = c 

2. Tính chất 

- Trong hình thang cân, hai cạnh bên bằng nhau 

- Trong hình thang cân, hai đường chéo bằng nhau 

- Hình thang có hai đường chéo bằng nhau là hình thang cân 

3. Dấu hiệu nhận biết hình thang cản 

- Hình thang có hai góc kề một cạnh đáy bằng nhau là hình thang cân. 

- Hình thang cỏ hai dường chéo bàng nhau là hình thang cân 

B. BÀI TẬP VÀ IIƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 11. Tính độ dài các cạnh của hình thang cân ABCD trên giấy kẻ ô 
vuông (h. 30, dộ dài của cạnh ô vuông là 1 cm) 



G 


H 


Độ dài của cạnh ô vuông là 1 cm nôn AB = 2 cm và DC = 4 cm 
AD 2 = 3 2 + l 2 s= 10 => AD = \/l0 cm 

Tứ giác ABCD là hình thang cân nên BC = AD => BC = n/ĨÕ cm 

Bài 12. Cho hình thang cân ABCD (AB // CD, AB < CD). Kẻ đường cao 
AE, BF của hình thang. Chứng minh rằng DE = CF A 

Ý ' Giải A 

Xét hai tam giác vuông AED và BFC 

Ta có: D = C (ABCD là hình thang cân) 
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AD = BC (ABCD là hình thang cân) 

=> AAED = ABFC (cạnh huyền, góc nhọn) 

=*DE = CF 

Bài 13. Cho hình thang cân ABCD (AB // CD), E là giao điếm của hai 
đường chéo. Chứng minh rằng EA = EB, EC = ED 

Giải 

* Chứng minh ACD = BDC 
Ta có ABCD là hình thang cân ABCD, AB // CD 

=> AD = BC và ADC = BCD 

DC là cạnh chung của AADC va' ABCD 

=>AADC = ABCD (c.g.c) => ACD = BDC 

* Chứng minh: EA = EB, EC = ED 
Ta có: ẤCD = BDC => Écb = ẼDC => AECDcân tại E => ED = EC 

Mặt khác: AC = BD (ABCD là hình thang cân) 

AC = AE + EC và BD = BE + ẼD => EA = EB 
Bài 14. Đố. Trong các tứ giác ABCD và EFGH trên giấy ô vuông (h. 31), 
tứ giác nào là hình thang cân? Vì sao? 

Giải 



Quan sát hình 31 ta thấy tứ giác ABCD là hình thang cân 
Tứ giác FGHE không phải là hình thang cân vì FE > GH 
Bài 15. Cho tam giác ABC cân tại A, trên các cạnh AB, AC lấy theo 
tự các điểm D và E sao cho AD = AE. 

a) Chứng minh rằng BDEC là hình thang cân. 

V-\ 1 

b) Tính các góc của hình thang cân đó, biết rằng A = 50 - A 


thứ 


Giải 

m - - 180 ° - Â 

a) Ta có: AABC cân tại A => B = c = ——- 


oÁ 

/2 

/ 


m 


b) 


- - 180° - Ả 

AD = AE => AADE cân tại A Dj = E, = ~~~~2 Ễ — / 

B 

\ J J ề 

=> B = D 1 => DE / /BC=> tứ giác BDEC là hình thang cân 

, - p, 180° - Â 180° -50° _ 0 

Ta có: B = c = —--= — - — = 65 

B + D 2 = 180° => Ạ = 180° - B = 180° - 65° = 115° 
Ta có: £ = D , (ABCD là hình thang cân) => E 2 = 115° 


-1-.E 


c 


( ỉ~“ t 


httD://sachxua.edu.vn 




-GBTT8-T1, CopY ^ 


66 
















Luyện tập 

Bài 16. Cho tam giác ABC cân tại A, các đường phân giác BD, CE 
(DeAC, Ee AB). Chứng minh rằng BEDC là hình thang cân có đáy 
nhỏ bằng cạnh bên 

> Giai 

Xét hai tam giác ADB và AEC 
Có AB = AC (AABC cân tại A) 

^ /s 

ABD = — = ^ = ACE và A là góc chung 
=> AADB = AAEC (g.c.g) => AD = AE => AADE cân tại A 

_180°-Ẩ _ aAT3 ^ - 180°-Ấ 

=> AED = ———- và trong AABC: B = ——-—— 

2 2 

=> AED = B => ED / /BC => tứ giác BEDC là hình thang 

Mặt khác: AED = B = c =>hình thang BEDC là hình thang cân 

Bài 17. Cho hình thang ABCD (AB // CD) và Ấcb = BDC. Chứng minh 
rằng ABCD là hình thang cân 

Giải A B 

Gọi E là giao diểm của hai dường chéo AC và BD 

Xét AECD có ACD = BDC =s> AECD cân tai E 

# 

D 



=>ED = EC QÌ 

Ta có: AB // CD => Ấcb = BAEvà BDC = ẤBE 

BAE = ABE => AEAB cân tại E => EA = EB 
EA + EC = EB + ED => AC = BD => ABCD là hình thang cân 
Bài 18. Chứng minh định lí “Hình thang có hai đường chéo bằng nhau 
là hình thang cân “qua bài toán: Cho hình thang ABCD (AB // CD) 

có AC = BD. Qua B kẻ đường thẳng song song với AC, cắt đường 
thẳng DC tại E. Chứng minh rằng: 

a) ABDE là tam giác cân. 

b) AACD = ABDC 

c) Hình thang ABCD là hình thang cân 

Giai 

a) Ta có AB // CD => AB // CE và AC // BE AC = BE 
Mặt khác: AC = BD => BE = BD => A BDE cân tại B 

b) Ta có: AC // BE => Ấcò = ẾÊỒ (đồng vị) A B 

A BDE cân tại B => bIdÈ = BẼC r* BDC = Ấcb 
AC = BD (giả thiết) và DC cạnh chung 
=> AACD = ABDC(c.g.c) 
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c) Ta có AACD = ABDC => ADC = BCD 


Bài 19. Đố. Cho ba điểm A, D, K trên tờ 
giấy kẻ ô vuông (h.32). Hãy tìm điểm thứ 
tư M là giao điểm của các dòng kẻ sao cho ị— 
nó cùng ba điểm đã cho là bốn đỉnh của mộ 

hình thang cân 


r — 
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(9 Giải 

Goi canh mỗi ô vuông là 1 (đơn vị độ dài) 
• • 

AK = 3 nên chọn M sao cho DM = 3 
và AM // DK, M là giao diểm của các 
dòng kẻ sao cho nó cùng ba điôm da 
cho là bốn đỉnh của một hình thang 
cân nên M được chọn theo hình bôn 



§4 . ĐƯỜNG TRUNG BÌNH CỦA TAM GIÁC, 

CỦA HÌNH TIIANG 



2. Dường trung bình của tam giác. 

_- - - - ^ 1 3 _ _ i.__ 


Định lí 1. Đường thẳng đi qua trung điểm một cạnh của tam giác và 
song song với cạnh thứ hai thì di qua trung diêm cạnh thư ba. 

Định nghĩa. Đường trung bình của tam giác là đoạn thắng nôi trung 
điểm hai cạnh của tam giác 

Định lí 2. Đường trung bình của tam giác thì song song với cạnh thứ ba 
và bằng nửa cạnh ấy 

2. Dường trung bình của hình thang 

Định lí 3. Đường thẳng di qua trung điểm một cạnh bên của hình thang 
và song song với hai đáy thì di qua trung điểm cạnh bén thứ hai. 

Định nghĩa. Đường trung bình của hình thang là doạn thẳng nôi trung 
điểm hai cạnh bên của hình thang 

Định 11 4. Đường trung bình của thang thì song song với hai đáy và 
bằng nửa tổng hai dáy. 
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B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẪN GIẢI 
Đường trung bình của tam giác 
Bài 20. Tính X trên hình 41. 

Giải 

Ta có: KA = KB = 8 
ẤKI = ACB = 50° => IK//BC 



Hình. 41 


Hình. 42 


là IK đường trung bình của A ABC => ĨA = IB = 10 => X = 10 cm 
Bài 21. Tính khoảng cách AB giữa hai mũi của compa trên hình 42, biết 
rằng c là trung điểm của OA, D là trung điểm cùa OB và CD = 3 cm 

Giải ^\ 

Xét AOAB có co = CA và DO = DA => CD là đường trung bình của 


AOAB 


1 


CD CD = A AB AB = 2CD = 2.3 = 6 cm 

2 


Bài 22. Cho hình 43. Chứng minh rằng AI = IM 


A 


M 




A 8 cra B 



H 


là ME đường 


Xét A BDC có MB = MC và ED = ED (giả thiết) 
trung bình của A BDC => ME // DC=> DI// ME 
Xét AAEM có DA = DE và DI// ME => AI = IM 
Đường trung bình của hình thang 
Bài 23. Tính X trên hình 44 

Giải 

Xét tứ giác MNPQ có MP 1 PQ và NQ 1 PQ => MP // NQ 
MNPQ là hình thang 

Mặt khác: IK 1 PQ và MP 1 PQ => IK // MP, MI = IN => IK là đường 
trung bình của hình thang MNPQ => KQ = KP = 5 dm => X = 5 dm 
Bài 24. Hai điểm A và B thuộc cùng một nứa mặt phẳng có bờ là đường 
thẳng AB. Khoảng cách từ điểm A đến xy bằng 12 cm, khoảng cách 

i ' « • *•' ___ T~) J _ _ 1_ V ỵ 1 11 _ ?_ / 1 . V . 1 . ^ 9 


tứ giác 


từ diểm B đến xy bằng 20 cm. Tính khoảng cách từ trung điểm c của 
AB đến xy 

Giải 
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Kẻ AP 1 xy, BQ 1 xy và CK1 xy lần lượt tại p, Q và K 
z AP II CK// BQ => tứ giác APQB là hình thang 
Mặt khác: AC = CB => CK là dường trung 
bình của hình thang APQB 

”cK = ^Q=^ = 16 cm 

2 2 


12cm 



c ,^-T 

1 



1 


□c 

D 

K 


B 


20cm 

xy 


e/ ^ 

^ \f 


Y 


Q 

Bài 25. Hình thang ABCD có đáy AB, CD. Gọi E, F, K theo thứ tự là 
trung điểm của AD, BC, BD. Chứng minh ba điểm E. K, F thẳng hàng. 

Giải A h 

Ta có: EA = ED và KB = KD => EK là 
đường trung bình của ADAB => EK // AB (1) 

Ta có: FB = FC và KB = KD => FK là D 

đường trung bình của ABCD => FK // CD (2) 

Mặt khác: AB // CD (giả thiết) (3) 

Từ (1), (2), (3) => EK // FK EK 3 FK => ba điểm E, K, F thẳng hàng. 

Luyện tập 

Bài 26. Tính X, y trên hình 45, trong đó AB//CD//EF//GH 

Giải 

Ta có: CD là đường trung bình của hình thang ABFE 


AB 1 FE = 8 1 16 =12 


X = 12 cm 


2 2 o 

FE là đường trung bình của hình thang CDHG 

CD + HG 


FE = 


HG = 2FE - CD = 2.16 - 12 = 20 => y = 20 cm 


Bài 27. Cho tứ giác ABCD. Gọi E, F, K theo thứ tự là trung điểm của 
AD, BC, AC. 

a) So sánh các độ dài EK và CD, KF và AB 

" . ' __ ^ AB + CD 

b) Chứng minh rằng EF <--- 

Giải £ 

a) Ta có: ED = EA và KC = KA 

=> EK là đường trung bình của AADC 

=» EK = ịcD 

ệẸ? 2 'ĩệr 

Ta có: FC = FB và KC = KA 

FK là đường trung bình của ACAB 

IÍF = 1 AB 
2 
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b) Ta có: EK + KF = ị CD + 4 AB => EK + KE = — ị — 

22 2 

* Khi ba điểm E, K, F thẳng hàng thì EK + KF = EF = AB I CD 

* Khi ba điểm E, K, F không thẳng hàng thủ EK + KF > EF = ^ 

2 


Suy ra: EF < 


AB + CD 

2 


Bài 28. Cho hình thang ABCD (AB // CD), E là trung điểm của AD, F là 
trung điểm của BC. Đường thẳng EF cắt BD ở I, cắt AC ở K. 

a) Chứng minh rằng AK = KC, BI = ID 

b) Cho AB = 6 cm, CD = 10 cm. Tính các độ dài EI, KF, IK 

/S& Giải y 

a) Ta có: EA = ED và FB = FC 

=> là FE đường trung bình của hình thang ABCD 
=> FE // AB => EI // AB 

=> EI là đường trung bình của ADAB => ID = IB 
Tương tự: FE // AB => FK // AB => FK là đường trung bình của ACAB 
=> AK = KC 

b) Ta có: FE = -— -= - = 8 (cm) và EI = FK = —— = -^ = 3 (cm) 

2 2 2 2 

EI + IK + KF = FE=>IK = FE-EI-KF = 8- 3- 3 = 2 (cm) 


§5 . DựNG IIÌNH BẰNG THƯỚC VÀ COMPA. DựNG 

HÌNH THANG 

A. MỘT SỐ KIẾN TIIỨC co' BẢN 

■ ---- - - . ■ ■ ■■■--- . . - ■ ■ — 

1. Các bài toán dựng hình dã biết. 

a. Dựng đoạn thẳng bằng một đoạn thẳng cho trước. 

b. Dựng một góc bằng một góc cho trước. 

c. Dựng trung điểm, đường trung trực một đoạn thẳng cho trước 

d. Dựng tia phân giác một góc cho trước. 

e. Qua một điểm ở ngoài đường thẳng dựng một dường thẳng vuông góc 
với dường thẳng cho trước 

f. Qua một điểm ở ngoài đường thẳng dựng một dường thẳng song song 
với đường thẳng cho trước 

g. Dựng tam giác biết ba cạnh; biết hai cạnh và góc xen giữa; biết 
mộtcạnh và hai góc kề 
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2. Giải bài toán dượng hình 

a. Chỉ ra cách dựng hình đó thông qua các bài toán dựng hình đã biết. 

b. Chứng minh rằng hình dựng được thỏa mã n diều kiện bài toán 

B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 29. Dựng tam giác vuông ABC, biết cạnh huyền BC = 4 cm, góc 
nhọn B = 65° 


Giai 


B 



Cách dựng. 

- Dựng góc xBy = 65 u , đường tròn tâm 

B, bán kính R = 4 cm cắt tia By tại c 
- Dựng đường thẳng qua c, vuông góc với 


tia Bx tại A. Tam giác ABC dựng được 

Chứng minh. Theo cách dựng ta có AABC vuông tại A, ABC = 65 và 
cạnh huyền BC = 4 cm. 

Bài 30. Dựng tam giác ABC vuông tại B, biết cạnh huyền AC = 4 cm, 



cạnh góc vuông BC = 2 cm 


A 


Giải 


Cách dựng. 

- Dựng góc xBy = 90°, đường tròn tám B, 
bán kính R = 2 cm cắt tia Bx tại c 


- Đường tròn tâm c, bán kính R = 4 cm cắt tia By tại A B 2cm c 
- Tam giác ABC dựng được 

Chứng minh. Theo cách dựng ta có AABC vuông tại B, BC = 2 cm và 
cạnh huyền AC = 4 cm. 

Bài 31. Dựng hình thang ABCD(AB//CD), biết AB = AD = 2 cm, AC = DC 
= 4 cm. 


Giải 


Cách dựng. 

- Dựng tam giác ACD có AC = CD = 4 cm 
và AD = 2 cm 


- Dựng tia At song song với CD. Đường tròn 

tâm A, bán lánh R = 2 cm cắt tia At tại B. Hình thang ABCD dựng dược. 
Chứng minh. Theo cách dựng tr có AB // CD nên ABCD là hình thang 
thỏa mãn: AB = AD = 2 cm và AC = DC = 4 cm 


Bài 32. Hãy dựng một góc bằng 30 


Luyộn tập 

. nẤo 


Giải 
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A 



Cách dựng.> Av 

- Dựng tam giác đều ABC có độ dài của cạnh 

bất kỳ, chẳng hạn bằng 2 cm 

• # 

- Dựng phân giác trong của một góc bất kỳ, 

Chẳng hạn góc ABC là tia BD 

Góc DBC = 30° là góc cần dựng 
Chứng minh. Theo cách dựng thì AABC 

=> ABC = 60° => DBC = AẸ2 = Ể?!. = 30° 

2 2 Ỵ 

Bài 33. Dựng hình thang cân ABCD, biết đáy CD = 3 cm, đường chéo 

AC = 4 cm, D = 80 ữ 

(ỆjS Giải 

Cách dựng. 

- Dựng góc xDy = 80°, trên tia Dx dựng đoạn 

thẳng DC = 3 cm ’ 0 

- Dựng đường tròn tâm c, bán kính R = 4 cm 

cắt tia Dy tại A /5) o 

- Dựng tia At song song với tia Dx và dựng đường tròn tâm D, bán 
lánh R = 4 cm cắt tia At tại B. Hình thang cân ABCD cần dựng 

Chứng minh. Theo cách dựng ta có AB // DC và AC = BD = 4 cm Tứ 

giác ABCD là hình thang cân thỏa mãn điều kiện bài toán. 

Bài 34. Dựng hình thang ABCD, biết D = 90°, đáy CD = 3 cm, cạnh bên 
AD = 2 cm, cạnh bên BC = 3 cm - J x t 

Giải _ \3 3/ 




Cách dựng. ■ s 

- Dựng tam giác ADC vuông tại D, biết 
hai cạnh góc vuông DC = 3 cm và DA = 2 cm 

- Dựng tia Ax // CD( cùng phía với c đối với AD) 

- Dựng đường tròn tâm c, bán kính R = 3 cm cắt tia Ax tại hai điểm 
B và Bị. Hình thang ABCD hoặc ABiCD dựng được 

Chứng minh. Theo cách dựng, tứ giác ABCD hoặc ABiCD là hình thang 
vuông thỏa mãn điều kiện bài toán. 
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§6 . ĐỐI XÚNG TRỤC 


A . MỘT SỔ KIẾN THỨC cơ BẢN ___ 

1. Hai hình đối xứng qua một dường thẳng. 

a. Hai điểm gọi là đối xứng nhau qua đường thẳng d nếu d là đường 
trung trực của đoạn thẳng nối hai điểm đó 

b. Hai hình gọi là đối xứng nhau qua đường thẳng d nếu mỗi điểm của 
hình này đối xứng qua d với một điểm của hình kia và ngược lại 

c. Nếu hai đoạn thẳng (góc, tam giác) đối xứng nhau qua một đường 

thẳng thì chúng bằng nhau 

2. Hình cỏ trục dôi xứng 

a. Đường thẳng d gọi là trục đối xứng của hình (H) nêu mỗi điểm thuộc 
(H) có điểm đối xứng qua d cũng thuộc (H) 

b. Một số trục đối xứng: 

- Một đoạn thẳng có trục đối xứng là đường trung trực của đoạn 
thẳng đó. 

-Một góc có trục đối xứng là phân giác của góc đó. 

- Một tam giác cân có trục đôi xứng là đường cao của dỉnh cân tam 

giác. Một tam giác đều có ba trục đối xứng 

- Đường tròn có trục đôi xứng là đường thăng di qua tâm. Đương tion 

có vô số trục dối xứng _____ 

B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẨN GIAI 

Bài 35. Vẽ hình dối xứng với các hình dã cho qua trục d (h.58) 

Giải 


rp ■ 

d 

• ƯT 


“p • 

• • • % 

• 

Lra 

□ u 

\ 

u □ 

• 

• 

• ^ 


i 

• 

» 

1 

1 

^ • 

• 


Hình 58 


Bài 36. Cho góc xOy có số do 50°, điểm A nằm trong góc đó. Vẽ điểm B 
đối xứng với điểm A qua Ox, vẽ điếm c đối xứng với điểm A qua Oy. 

. a) So sánh các độ dài OB và oc 
b) Tính số đo góc BOC 

Giải 
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a) Điểm c đôi xứng với điểm A qua Oy nên Oy là trung trực đoạn thẳng 
AC OA = oc và IOC = IÕÀ 

Điểm B đối xứng với điểm A qua Ox nên Ox là trung trực đoạn thẳng 
AB => OA = OB và HOB = HOA => OB = oc 

b) Ta có: ẽõõ = ỖÕÃ + Ấõc 

IOC = iÕẰ => Ấõc = 21 OA' 

IĨÔB = HÕÀ => BÔA = 2HÕÃ o 

=> BÔC = 2(IĨÕẦ + ẤOI) = 2xOy = 2.50° = 100° 

Bài 38. Thực hành, cắt một tấm bìa hình tam giác cân, mọt tấm bìa 
hình thang cân. Hãy cho biết đường nào là trục đch xứng của mỗi 
hình, sau đó gấp mỗi tấm bìa để kiếm tra lại điều đó. 

* Đối với tam giác ABC cân tại A, trục đồi xứng là đường cao AH, với 
H là trung điếm cạnh BC 

* Đối với hình thang cân ABCD (AB // CD), trục dối xứng là đường 
thẳng MN với M, N lần lượt trung điểm của AB, CD 

Luyện tập 

Bài 39. a) Cho hai điểm A, B thuộc cùng một nữa mặt phẳng có bờ là 
đường thẳng d (h.60). Gọi c là điểm đốì xứng với A qua d. Gọi D là 
giao điểm của dường thẳng d và đoạn thẳng BC. Gọi E là điểm bất kì 
của đường thẳng d (E khác D). Chứng minh rằng AD + DB < AE + EB. 

b) Bạn Tú đang ở vị trí A, cần đến bờ sông d lây nước rồi đi đến 
vị trí B (h.60). Con dường ngắn nhất mà bạn tú nên di là con đường nào? 

Giối 

a) Ta có c đối xứng với A qua d nên 

EC = EA và AD = DC 
AE + EB = EC + EB > BC 
AD + DB = DC + DB = BC 
=> AE + EB > AD + DB 

b) Theo câu a) ta có: AD + DB < AE + EB nên bạn Tú ở vị trí A đi 
thẳng đến D lấy nước rồi di đến vị trí B là con đường ngắn nhât 

Bài 41. Các câu sau đúng hay sai? 

a) Nếu ba điểm thẳng hàng thì ba điểm đô'i xứng với chúng qua một 
trục cũng thẳng hàng. 

b) Hai tam giẩc đối xứng với nhau qua một trục thì có chu vi bằng nhau. 

c) Một đường tròn có vô số trục đối xứng. 

d) Một đoạn thẳng chi có một trục đối xứng. 

Giải Jỳ>° 

a) Đúng. Vì ba điểm thẳng hàng thì thuộc một đường thẳng và khi đôi 
xứng qua một trục chúng cũng thuộc một dường thẳng 


B 
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b) Đứng. Vì hai tam giác dôi xứng với nhau qua một trục thi bang nhau 

nên có có vi bằng nhau 

c) Đúng. Vì mọi đường thẳng đi qua tâm của đường tròn đều là trục đối 
xứng của đường tròn đó. 

§7 . IIÌNH BÌNH HÀNH 


A. MỐT SỔ KIẾN T HỨC cờ BẢN 

1. Định nghĩa 

Hình bình hành là tứ giác có các cạnh đối song song. 

ABCD là hình bình hành <=> 


AB / /CD 



B 


2. Tính chất 

Định lý: Trong hình bình hành : 

- Các cạnh đối bằng nhau ễ) 

- Các góc đối bằng nhau 

- Hai đường chéo cắt nhau tại trung điểm của mỗi đường 

3. Dấu hiệu nhận biết o 

- Tứ giác có các cạnh đối song song là hình bình hành 

- Tứ giác có các cạnh đối bằng nhau là hình bình hành 

- Tứ giác có các góc đối bằng nhau là hình bình hành 

- Tứ giác có hai đường chéo cắt nhau tại trung điểm của môi đường là 

hình bình hành 

- Tứ giác có hai cạnh dối song song và bằ ng nhau là hình bình hành 

B. BÀI TẬP VÀ IIƯỚNG DẪN GIẢI 

Bài 43. Các tứ giác ABCD, EFGH, MNPQ 
trôn giấy kẻ ô vuông ỡ hình 71 co la 
hình bình hành hay không? 

Giải 

Từ hình 71, các ta giác ABCD, EFGH, 

MNPQ là các hình bình hành 


D 


. 


Q 


? J 

BỈ 



F ] 

ị 
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Hình 71 


Bài 44. Cho hình bình hành ABCD. Gọi E là trung điểm của AD. F là 
trung diểm của BC. Chứng minh ràng BE = DF. A B 

Giải 

Ta có ABCD là hình bình hành J ’ F 

AD = BC => EA = ED = BF = FC 
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A 


B 



AD // BC => ED // BF 

=> Tứ giác EBFD là hình bình hành BE = DF 
Bài 55. Cho hình bình hành ABCD (AB > BC). Tia phân giác của góc D 
cắt AB ở E, tia phân giác của góc B cắt CD ở F. 

a) Chứng minh rằng DE // BF 

b) Tứ giác DEBF là hình gì? Vì sao? 

Giải 

a) Ta có tứ giác ABCD là hình bình hành 
=> D = B và Dj = D 2 = —, B, = B 2 = •- 

=>D 2 =Bj <30 ^ _ « 

Ta có: AB // CD => BE // FC => Bj = BFC => D 2 = BFC => DE // BF 

b) Ta có: BE // DF và DE // BF => tứ giác DEBF là hình bình hành 

Luyện tập 

Bài 46. Các câu sau đúng hay sai? 

a) Hình thang có hai cạnh đáy bằng nhau là hình bình hành 

b) Ilình thang có hai cạnh bên song song là hình bình hành 

c) Tứ giác có hai cạnh đối bằng nhau là hình bình hành 

d) Hình thang có hai cạnh bôn bằng nhau là hình bình hành 

Giải pỂy 

a) Đúng. Vì hình thang có hai cạnh dáy song song và thêm giả thiết 
bằng nhau nên là hình bình hành 

b) Đúng. Vì hình thang có hai cạnh đáy song song và thêm giả thiết hai 
cạnh bên song song nên là hình bình hành 

c) Sai. Vì thiếu điều kiện song song 

d) Sai. Vì thiếu diều kiện song song (chẳng hạn hình thang cân) 

Bài 47. Cho hình 72, trong dó ABCD là A B 

hình bình hành. 

a) Chứng minh rằng AHCK là hình bình hành 

b) Gọi o là trung diêm của HK. Chứng minh 

rằng ba điểm A, o, C thẳng hàng. Hình .72 

<0)0 Giai A 

a) Xẽt hai tam giác vuóng AHB và CKD 

có B ] = D ] (so le trong) 

AB = CD => AAHB = ACKD => AI! =- CK D 
Mặt khác: AH 1 BD, CK 1 BD => AH / /CK 
Suy ra: Tứ giác AHCK là hình bình hành 
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b) Ta có tứ giác AHCK là hình bình hành nên hai đường chéo AC và 
HK cắt nhau tại trung điểm o của HK. Suy ra o cũng là trung điểm 
của AC hay ba điểm A, o, c thẳng hàng. 

Bài 48. Tứ giác ABCD có E, F, G, H theo thứ tự là trung điểm của các 
cạnh AB, BC, CD, DA. Tứ giác EFGH là hình gì? Tại sao? 

Giải A 

Ta có: AE = EB và AH = HD => EH là đường 

trung bình AABD => EH// BD và Eli = ỉ BD 

. ___ _, 2 c 

Tương tự: BF = CF và CG = DG => FG là 

đường trung bình ACBD FG// BD và FG = ^ 

2 



Suy ra: EH = FG và EH // FG => tứ giác EFGH là hình bình hành 
Bài 49. Cho hình bình hành ABCD. Gọi I, K theo thứ tự là trung điểm 
của CD, AB. Đường chéo BD cắt AI, CK theo thứ tự ở M và N. Chứng 
ĩ§/ minh rằng: (ì§) (ì§) 

a) AI // CK b) DM = MN = NB 

Giải 


a) Tứ giác ABCD là hình bình hành 
Suy ra: AB // CD và AB = CD 

Ta có: AK = KB và DI = IC 

=> AK// CI và AK = CI 

=>tứ giác AKCI là hình bình hành 

b) Ta có: DI = IC và IM // CN = 


A 


K 


B 



:> AI // CK 
IM là đường trung bình củaA DCN 


=> MD = MN (1) 


Tương tự: AK = KB và KN // AM => KN là đường trung bình củaA BAM 
=> BN = MN (2) Ệr Ệr 

Từ (1) và (2) ta có: DM = MN = NB 


88 . ĐỐI XỨNG TÂM 


A. MỘT SỐ KIẾN THỨC cơ BẢN 

1. Hai điểm đối xứng qua một điểm. 

- Ilai điểm gọi là đôi xứng với nhau qua điểm o nếu o là trung điểm 
của đoạn thẳng nôi hai điểm đó. 

A À * —- *va)ì 

- A đôi xứng A’ qua o Ci> OA = OA’- 6—/- 2 —+ -- 

2 

- Điểm đối xứng của điểm o qua điểm o cũng là điểm o. 



-GBTT8-T1 



httD://sachxua.edu.vn 










2. Hai hình đối xứng qua một điếm. 

- Hai hình gọi là đối xứng với nhau qua điểm nếu môi điểm thuộc 

hình này đối xứng qua o với một điểm thuộc hình kia và ngược lại. 

- Nếu hai đoạn thẳng (góc, tam giác) đối xứng với nhau qua một điểm 

thì chúng bằng nhau. 

3. Tăm đói xứng của một hình 

- Điểm o gọi là tâm đối xứng của hình F nếu mỗi điểm thuộc hình F 
có điểm đối xứng qua o cũng thuộc hình F. 

_ ^ ^ * m * 


B. BÀI TẬP VÀ IIƯỚNG DẨN GIẢI 

Bài 50. Vẽ điểm A’ đối xứng với A qua B, 
vẽ điểm c ’ đốì xứng với c qua B (h.81). 

Giải 


A* 


* Vẽ đoạn thẳng AB và kéo dài về phía B, 


0 

- __^.. 



>/ 


ì 











B 



■ — 

1 -- 

r 

1 —H 

r 

i- * —• **■' 


í - i 


Hình 81 


chọn điểm A’ sao cho B là trung điểm AA’ 

* Vẽ đoan thăng CB và kéo dài về phía B, chọn diểm C’ sao cho B là 


Ỹ y 


2* 


.H(3;2) 


-3 


//' 


K,*-3 ;-2) 


i -2 


3 


trung diểm CC’ 

Bài 51. Trong mặt phẳng tọa độ, cho diểm H 
có tọa độ (3;2). Hãy vẽ diểm K đối xứng 
với H qua gôc tọa độ và tìm tọa dộ cua K. 

ch° Giải < 3 ° 

Xác định điểm H (3;2) trên mặt phẳng tọa 

độ Oxy 4 

Điểm K đối xứng với H qua gốc tọa độ nôn 

tọa độ của điểm K là(-3; -2) 

Bài 52. Cho hình bình hành ABCD. Gọi E là điểm đối xứng với D qua 
điểm A, F là điểm dối xứng với D qua diểm c. Chứng minh rằng 
diểm E đối xứng với điểm F qua điểm B 

Giải 

Tứ giác ABCD nên AB// CD và AB = CD 

và AB // (c 

F dối xứng với D qua c nôn CD = CF 
=> AB // CF và AB = CF =>ABFC là hình 
bình hành => AC // BF và AC = BF (1) 


E 


A/ _ 

/ x 7 


/ 


. li 


\ 


/ 


/ 


ứ 


-tt 


c 


■it 


T 

F 








Tương tự: BC // AD và BC = AD (ABCD là hình bình hành) 

AD = AE (E dối xứng với D qua A) 

AE // BC và AE = BC =>AEBC là hình bình hành 

AC // EB và AC = EB (2) 


-GBTT8-T1- 


79 


httD://sachxua.edu.vn 


00 CpPY 


NOTS< 



























Từ (1) và (2) ta có: BF = BE và E, B, F thẳng hàng nên điểm E đối 
xứng với điểm F qua điểm B 

Bài 53. Cho hình 82, trong đó MD // AB và ME // AC. Chứng minh rằng 
điểm A đốì xứng với điểm M qua điểm I. A 

Giải 

Ta có: MD // AB và ME // AC D 

=>AEMD là hình bình hành 
Suy ra hai đường chéo ED và MA cắt nhau 13 
tại trung điểm của mỗi đường Hình.82 

Mà I là trung điểm của ED. Suy ra I cũng là trung điểm của MA nên 
điểm A đối xứng với điểm M qua điểm I. 

Luyện tập 

Bài 54. Cho góc vuông xOy, điểm A nằm trong góc đó. Gọi B là điểm đối 
xứng với A qua Ox, gọi c là điếm đôi xứng với A qua Oy. Chứng minh 
rằng điểm B đối xứng với điểm c qua o. 

Ệy ((ỆpGiải 

Ta có: AB 1 Ox tại H (B đối xứng Q 
với A qua Ox) và ATI = BH 
EO 1 OH (Góc xOy vuông) => EO // AB 


ị 

[ y 


E 

\ ' ỉ • 

1 

A 


n 

1 x . 

') 0 


H 


và AE = CE HO // AC 
011AE là hình bình hành 
AH = OE BH = OE và BII // OE 
OEHB là hình bình hành => EH = OB và EH // OB 


B 


Tương tự: CEHO là hình bình hành => EH = oc và EH // oc 
=> 0B = oc và c, o, B thẳng hàng => điểm B đối xứng với điểm c qua o 
Bài 55. Cho hình bình hành ABCD, o là giao điểm của hai đường chéo. 
Một đường thẳng di qua o cắt các cạnh AB và CD theo thứ tự ở M và N. 
Chứng minh rằng điểm M đôi xứng với diểm N qua o. 

Giải 

Ta có: AB // CD (ABCD là hình bình hành) 

=> MBD = NDB (so le trong) 

BO = DO và BÕM = DÕN( đối đỉnh) 

■=> ABOM = ADON(g.c.g) => BM = DN 
Mặt khác: AB // CD => BM // DN => tứ giác BMDN là hình bình hành 
Hai dường chéo BD và MN cắt nhau tại trung điểm o => OM = ON 
=> điểm M đôi xứng với điểm N qua O 
Bài 56. Trong các hình sau, hình nào có tâm đối xứng? 

a) Đoạn thẳng AB (h.83a) 

b) tam giác đều ABC (h.83b) 





A 


D 
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c) Biến cấm đi ngược chiều (h.83c) 

d) Biến chỉ dường đi vòng tránh chướng ngại vật (h.83d) 



a) Đoạn thẳng AB có tâm dôi xứng là trung điểm của AB 

b) Tam giác đều không có tâm đối xứng 

c) Biển cấm di ngược chiều có tâm đối xứng là tâm của đường tròn 

d) Biến chỉ đường đi vòng tránh chướng ngại vật không có tâm đôi xứng 
Bài 57. Các câu sau đúng hay sai? 

a) Tâm đối xứng của một đường thẳng làdiểm bất kì của đường thẳng đó. 

b) Trọng tâm của một tam giác là tâm đốì xứng cua tam giác dó. 

c) Hai tam giác đối xứng với nhau qua một điếm thì có chu vi bằng nhau. 

Giải 

a) Đúng /pb) sai ('Pri 

c) Đúng vì hai tam giác dôi xứng với nhau qua một điểm thì bằng nhau 
nên có chu vi bằng nhau. 


§9 . IIÌNII CHỮ NHẬT 


A. MỘT SỐ KIẾN TIIỨC cơ BẢN 



Định nghĩa: Hình chữ nhật là tứ giác có bốn góc vuông. 


ABCD là hình chữ nhật c=> 


[ABCD 

N ^ 

A = B = C = D = 90° 


2. Tính chất 

- Hình chữ nhật có tất cả tính chât của hình bình hành và hình 
thang cân. 

- Trong hình chữ nhật, hai dường chéo bằng nhau 

3. Dấu hiệu nhân biết 

- Tứ giác có ba góc vuông là hình chữ nhật 

- Hình thang cân có một góc vuông là hình chừ nhật 

- Hình bình hành có một góc vuông là hình chữ nhật 
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- Hình bình hành có hai đường chéo bằng nhau là hình chữ nhật 

4. Áp dụng vào tam giác 

- Trong một tam giác vuông, trung tuyến ứng với cạnh huyền bằng 
một nữa cạnh huyền. 

- Nếu một tam giác có trung tuyến ứng với một cạnh bằng nửa cạnh 
ấy thì tam giác đó là tam giác vuông. 

5. Khoảng cách giữa hai đường thẳng song song 

* Định nghĩa : Khoảng cách giữa hai đường thẳng song song a và b là 
khoảng cách từ một điểm tùy ý trên đường thẳng này đến đường thẳng 

kia. /dể/ 

* Định lý: (Về các đường thẳng song song cách đều ), Các đường thẳng 
song song cách đều chắn trên một đường thẳng bất kì các đoạn thẳng 
liên tiếp bằng nhau. 

* Tính chất : Các điểm có khoảng cách không đổi h đến dường thẳng d cố 
định thì nằm trên hai dường thẳng song song với d và cách d một 
khoảng bằng h. 


B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẨN GIẢI 

Bài 58. Điền vào chỗ trống, biết rằng a, b là dộ dài các cạnh, d là độ dài 


a 

5 

... 

VĨ3 

b 

12 

Vẽ 

• # # 

d 

• • • 

Vĩõ 

7 


ẬGiải 

Ap dụng dinh lý Pi-ta-go: d 2 = a 2 + b 2 

* Với a = 5, b = 12 thì d 2 = 5 2 +12 2 = 169 => d = V 169 = 13 

* Với b = Vẽ, d = Vĩõ thì 

(VŨ )) 2 = a 2 + (Vẽ ) 2 =>a 2 =10-6 = 4^a = VĨ = 2 

* Với a = g/Ĩ3 , d = 7 thì 

d 2 = a 2 + b 2 => b 2 = đ 2 - a 2 = 7 2 - (VĨ3) 2 = 36 => b = 6 
Bài 59. Chứng minh rằng: 

a) Giao điểm hai đường chéo của hình chữ nhật là tâm đối xứng của 
hình chữ nhật đó. 

I 

b) Hai đường thẳng di qua trung điểm hai cặp cạnh đối của hình chữ 
nhật là hai trục đch xứng của hình chữ nhật đó. 

Giải 


82 


-GBTT8- 


Co 


p Yi 


httD://sachxua.edu.vn 
























a) Ta biết giao điểm hai đường chéo của hình bình hành là tâm dối 
xứng của hình đó. Hình chử nhật cũng làhình bình hành nên giao 
điểm hai đường chéo là tâm đối xứng của hình chữ nhật đó. 

b) Xét hình chử nhật ABCD. Gọi M,N,E,F lần lượt là trung điểm của 
AD, BC, AB và CD, o là giao điểm của AC và BD A E B 
Ta có: AOAB, AODC, AOAD, AOBC cân tại o 
Suy ra: ẸF là trục đối xứng củaAOAB, AODC nên 
cũng là trục đôi xứng của hình chừ nhật ABCD 

MN là trục đối xứng của AOAD, AOBC nên cùng là ữục đối xứng của 
hình chữ nhật ABCD 

Bài 60. Tính độ dài đường trung tuyến ứng với cạnh huyền của một tam 
giác vuông có cách cạnh góc vuông bằng 7cm và 24cm. 



Giải ^ 

Xét tam giác ABC vuông tại A, trung tuyến AM 
Ta có: AM = ị BC 

2 (Ệr 

Mặt khác: BC 2 = AB 2 + AC 2 = 24 2 + 7 2 = 625 

__ __ " 25 .1' 

=> BC = n/625 = 25 => AM = =Ẹ- = 12,5(cm) 

2 


c 



Bài 61. Cho tam giác ABC, đường cao AH. Gọi I là trung điếm của AC, E 
là điểm đôi xứng với H qua I. Tứ giác AHCE là hình gì? Vì sao? 


<3 o Giải /©; 

Ta có: AI = IC và HI = IE =>Tứ giác AHCE 
là hình bình hành 

Mặt khác: AII 1 BC => AHC = 90° 

=>Tứ giác AHCE là hình chử nhật 



Luyện tập 

Bài 62. Các câu sau đúng hay sai? 

a) Nếu tam giác ABC vuông tại điểm c thì điểm c thuộc đường tròn 
có đường kính là AB (h.88). 

b) Nếu điểm c thuộc đường tròn có đường kính là AB (C khác A và 
B) thì tam giác ABC vuông tại c (h.89). 

Giải 

a) Đúng b) Đúng c 

* Tam giác ABC vuông tại điểm c. a 

Gọi o là trung điểm của AB, / 

Ta có: oc = OA = OB = ^ A ^B 

2 Hình.88 Hình. 89 

Suy ra: điểm c thuộc đường tròn có đường ldnh là AB 
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* Điểm c thuộc đường tròn có dường kính là AB =>0C = OA = OB = 


AB 


AABC vuông tại c 

Bài 63. Tìm X trên hình 90. 

Ạ - B 

D 



Hình.90 




V 


Hình.91 


B 


=T 

ỉ 

K ( 

! \ 13 

V 

X (/ \ 

p 

15 

n _ \ 


H L 


* Hình 90) Kẻ BH 1 CD 
chử nhật => AD = BH và DH = AB 
=> CH = DC - DH = 15 - 10 = 5 

Xét ABHC: BC 2 = BH* + IỈC 2 
=> BH 2 = BC 2 - HC 2 = 13 2 - 5 2 = 144 => BH =12 => X = 12 
Bài 64. Cho hình bình hành ABCD. Các tia phân giác của các góc A, B, 
c, D cất nhau như trên hình 91. Chứng minh rằng EFGH là hình chữ 

nhật. 

Giải 

A B 


Ta có tứ giác ABCD là hình bình hành 

=>Â + D = B + C = Ẵ + B = D + C = 180° 
AG, DE là phân giác góc A, D nên 

/N -**•» ^ 



2 2 2 2 

=> Ãĩĩb = 90° => GĨĨE = ẤĨĨD = 90° (1) 
CE, BG là phân giác góc c, B nôn 

m.iỉc2SJẠ.ĩệ-« 

2 2 2 2 

=> CFB = 90° => ỂFg = cFb = 90° (2 ) 

CE, BG là phân giác góc c, B nên 

CFB = 90° => EFG = CFB = 90° (2) 

DE, CE là phân giác góc D, c nên 


2 2 


2 


DEC = 90° (3) 
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Từ (1), (2), (3) ta có tứ giác EFGII có ba góc vuông tứ giác EFGII 
là hình chữ nhật. 

Bài 65. Tứ giác ABCD có hai đường chéo vuông góc với nhau. Gọi E, F, 
G, H theo thứ tự là trung điểm của cáp cạnh AB, BC,^CD, DA. Tứ giác 


EFGH là hình gì? Vì sao? 


Giải 


A 


e/ 


F 



"1 






H \ 


G 


A . D 


■c 



Ta có EH là đường trung bình AABD 

z> EH // BD và EH = ì BD 

2 

Ta có FG là đường trung bình ACBD 

FG // BD và FG = ị BD 

2 


=> Tứ giác EFGH là hình bình hành => HG // EF 
Mặt khác: HG là đường trung bình ADAC => HG // AC 

DB 1 AC => HG 1 HE => ẼHG = 90° 

=> Tứ giác EFGH là hình chử nhật 

Bài 66. Đố. Một đội công nhân dang trồng cây trên đoạn đường AB thì 
gặp chướng ngại vật che lấp tầm nhìn (h.92). Đội dã dựng các điểm 
c, D, E như trên hình vẽ rồi trồng cây tiếp trên đoạn đường EF 
vuông góc với DE. Vì sao AB và EF cùng nằm trôn một dường thắng? 

Giải & _ Ẩv 

r 


A 

•- 


Ta có: BC 1 CD và EDI CD 
=> BC // ED 

BC = ED => tứ giác BCDE là hình 
chữ nhật => BE 1 BC và BE _L ED 


R 


L 



E 

ũ 


b 


Jd 


c 


Mình 92 


Mặt khác: AB1 BC đường thẳng BE trùng với dường thẳng AB 

EF± ED => dường thẳng EF trùng với đường thẳng EB 
Suy ra: bốn điểm A, B, E, F cùng nằm trên một dường thẳng 

§10 . ĐƯỜNG THẲNG SONG SONG VỚI 

MỘT ĐƯỜNG TIỈẲNG CHO TRƯỨC 

# 

A. MỘT SỐ KI ẾN THỨC cơ BẢN 

— « . . .. ... 


1. Khoảng cách giữa hai đường thẳng song song là khoảng cách từ một 
điểm tùy ý trên dường tháng này dốn dường thẳng kia_ 
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2. Các điếm cách đường thẳng b một khoảng bằng h nằm trên hai 
đường thẳng song song với b và cách b một khoảng bằng h 

3. Nếu các đường thẳng song song cách đều cắt một đường thẳng thì 
chúng chắn trên đường thẳng đó các đoanh thẳng liên tiếp bằng nhau 

4. Nếu các đường thẳng song song cắt một đường thẳng và chúng chắn 

trên đường thẳng đó các đoạn thẳng liền tiếp bằng nhau thì chúng song 
song cách đều. _ 



B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẨN GIẢI 

Bài 67. Cho đoạn thẳng AB. Kẻ tia Ax bất kỳ. Trên tia Ax lấy các điểm 
c, D, E sao cho AC = CD = DE (h.97). Kẻ đoạn thẳng EB. Qua c, D 
kẻ các đường thẳng song song với EB. Chứng minh rằng đoạn thẳn^ 
AB bị chia thành ba phần bằng nhau. 

Giải 

Ta có: AC = CD và CC7/ BE 
CD = DE và DD7/ BE 
=> CC7/ DD’ và CEBC’ là hình thang 
=> CC’ là đường trung bình của AADD’ Ạ 

DD’ là đường trung bình của hình thang CEBC’ ^ ^ 

=> AC’ = C’D’ và C’D’ = D’B => AC’ = C’D’ = D’B llmh.97 

Bài 68. Cho điếm A nằm ngoài đường thằng d và có khoảng cách đến d 
bằng 2 cm. Lấy điểm B bất kỳ thuộc đường thẳng d. Gọi c là điểm 
đối xứng với điểm A qua điếm B. Khi B di chuyển trên dường thẳng d 
thì điểm c di chuyển trên đường nào? A 

Giải 

Kẻ AH 1 d => AH = 2 (cm) 
c là điểm đôi xứng với điểm A qua điểm B 
=> AB = BC ;.,o H 

Kẻ CDlđ => AAHB= aCDB => CD=AH = 2 (cm) d 
=> Điểm c nằm khác phía A đối với đường 
thẳng d và cách d một khoảng bằng 2 cm. Khi B di chuyển trên 
đường thẳng d thì điểm c di chuyển trên đường thẳng d\ song song 
với d và cách d một khoảng bằng 2 cm 
Bài 69. Ghép mỗi ý (1), (2), (3), (4) với một trong các ý (5), (6), (7), (8) để 
được một khẳng định đúng: 

(1) . Tập hợp các điếm cách điểm A cố định một khoảng bằng 3 cm 

(2) . Tập hợp các điểm cách đều hai đầu của đoạn thẳng AB cô định 

(3) . Tập hợp các điểm nằm trong góc xOy và cách đều hai cạnh của 
góc đó 

(4) . Tập hợp các điểm cách đường thẳng a cố dịnh một khoảng bằng 3 cm 

(5) . là đường trung trực của đoạn thẳng AB 
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(6) . là hai đường thẳng song song với a và cách a một khoảng bằng 3 cm 

(7) . là đường tròn tâm A, bán kính bằng 3 cm 

(8) . là tia phân giác của góc xOy 

Hướng dẫn 

(1) -> (7); (2) -> (5); (3) -> (8); (4) -> (6) 

Luyện tập 

Bài 70. Cho góc vuông xOy, điểm A thuộc tia Oy sao cho OA = 2cm.^ Lây 
B là điểm bất kỳ thuộc Ox. Gọi c là trung điểm của AB. Khi điểm B 
di chuyển trên tia Ox thì diêm c di chuyên tien dương nao. 

Giải 

Ta có: xOy = 90° OA X OB 

kẻ'CH 10B=> CH // OA, AC = CB 
CH là đường trùng bình AAOB 

=> CII = ì OA = OI = 1 (cm) 

2 

=> CI // OB và cách OB một khoảng bằng CH = 1 ícm) 

Nên khi điểm B di chuyển trôn tia Ox thì điểm c di chuyển trên tia 
It song song với tia Ox và cách tia Ox một khoảng bằng 1 cm 
Bài 71. Cho tam giác ABC vuông tại A. Lấy M là điểm bất kỳ thuộc 
cạnh BC. Gọi MD là dường vuông góc kẻ từ M đến AB, ME là đường 
vuông góc kẻ từ M đên AC, o là trung diem cua DE. 

a) Chứng minh rằng ba điểm o, A, M thẳng hàng. 

b) Khi điểm M di chuyển trên cạnh BC thì điểm o di chuyển trên 

đường nào? 

c) Điểm M ở vị trí nào trên cạnh BC thì AM có dộ dài nhỏ nhât? 

ỹ* Giải 

a) Ta có: DM 1 AB và AC 1 AB=> DM //AC 

ME 1 AC và AC 1 AB=> ME //AB 

BAC = 90° => DAE = 90° 

=>tứ giác ADME là hình chữ nhật 
o là trung điểm của dường chéo DE => o cũng là trung diêm của 

đường chéo AM => ba điểm o, A, M thẳng hàng. 

b) Kẻ AH1 BC và OK 1 BC => OK // AH và OK là dường trung bình của 

tam giác AHM => OK = — AH 

Gọi G, F lần lượt là trung điểm AB, AC thì GF // BC => O eGF 
Khi điểm M di chuyển trên cạnh BC thì điểm 0 di chuyển trên đoạn 

thẳng GF là đường trung bình AABC 

c) Xét AABC có: AM > AII khi M ị H và AM = AH khi M s H 

=> AM > AH nên đoạn thẳng AM có độ dài nhỏ nhất khi M = H 


A 
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Bài 72. Đố. Để vạch một đường thẳng song song với mép gỗ AB và cách 
mép gỗ 10 cm, bác thợ mộc đặt đoạn bút chì CD dài 10 cm vuông góc 
với ngón tay trỏ lấp làm cữ (h.98), rồi đưa ngón tay trỏ chạy dọc theo 
mép gỗ AB. Càn cứ vào kiến thức nào mà ta kết luận dược rằng đầu 
chi c vạch nên đường thẳng song song với AB và cách AB là 10 cm? 


Giải 

Điểm c cách mép gỗ AB cô định một 
khoảng không đổi bằng 10 cm nên điểm c 
thuộc đường thẳng song song với AB và 
cách AB một khoảng bằng 10 cm 


\ 

( 

9 ----y 

,c 

10 cm 


\ L 

D 

Hình. 98 1 

» 



§11 . HINII THOI 

A. M ỐT SỐ KIẾN THỨC cơ BẢN 

—— tk ___ 

1. Định nghĩa. Hình thoi là tứ giác có bôn cạnh bằng nhau. 

Tứ giác ABCD là hình thoi <=> AB = BC = CD = AD 

2. Tính chất 

- Hình thoi có tât cả tính chất của hình bình hành. 

- Định lý: Trong hình thoi. 

+ Hai đường chéo vuông góc với nhau 

+ Hai dường chéo là đường phân giác các góc của hình thoi. 

3. Dấu hiệu nhản biết 

- Tứ giác có bôn cạnh bằng nhau là hình thoi. 

- Hình bình hành có hai cạnh kề bằng nhau làhình thoi. 

- Hình bình hành có hai đường chéo vuông góc với nhau làhình thoi. 

- Hình bình hành có một đường chéo là dường phân giác của một góc 
là hình thoi. 

B. BÀI TẬP VÀ IIƯỚNG DẨN GIẢI 


Bài 73. Tìm các hình thoi trôn hình 102. 



httD://sachxua.edu.vn 





















Giải 


Các tứ giác sau là hình thoi 
Hình a): Có bốn cạnh bằng nhau 

Hình b): Hình bình hành có một là đường phân giác của một góc 
Hình c): Có hai dường chéo vuông góc với nhau tại trung điểm mỗi đường 
Hình e): AC =AD = AB = BC = BD => AC = CB = BD = DA 
Hình d) không phải là hình thoi vì 4 cạnh không bằng nhau 
Bài 74. Hai dường chéo của một hình thoi bằng 8cm và lOcm. Cạnh của 
hình thoi bằng giá trị nào trong các giá trị sau: 

(A) 6cm (B)xAlcm (C) \/l64 cm (D) 9cm ? 

Giải 


Xét hình thoi ABCD có dường chéo AC = 10 crn 
và BD = 8 cm. Gọi I là giao của AC và BD 


Khi dó: AI = IC = 

BD 


AC 


= 5 (cm) 



c 


BI = ID = ——- = 4 và AI 1 BI => AAIB vuông tại I. Ap dụng định lý 

2 

Pitago: AB 2 = AI 2 + BI 2 = 25 +16 = 41 AB --- <Jkl (cm) 


Chọn câu (B) 

Bài 75. Chứng minh rằng các trung điểm của bôn cạnh của một hình chừ 
nhật là các đỉnh của một hình thoi. 


Giải 

Xét hình chữ nhật ABCD. Gọi M, N, 
p, Q lần lượt là trung điểm của AB, 

BC, CD và DA. 

Ta có: QA = QD và AM = DP = - 5— 

2 2 



=> A V AQM = A V DQP => QM = QP (1) 


Tương tự: AyBNM = A V CNP => NM = NP (2) 


A V AQM = A V BNM QM = NM (3) 

Từ (1), (2) và (3) ta có: PQ = QM = MN = NP Suy ra tứ giác MNPQ 
là hình thoi. 

Bài 76. Chứng minh các trung diểm của bốn cạnh của một hình hình 
thoi là các đỉnh của hình một hình chữ nhật. 

Giải 

Xét hình bình hành ABCD. Gọi M, N, 
p, Q lần lượt là trung điểm của AB, 

BC CD và DA. 

Ta có: AC 1 BD tại I 
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MN, PQ lần lượt là đường trung bình AABC, AA.DC 

=> MN // AC, PQ // AC và MN = PQ = — AC => tứ giác MNPQ là hình 

2 

bình hành. Mặt khác: MQ // BD => MQ JL MN => QMN = 90° 

=>tứ giác MNPQ là hình chử nhật 
Bài 77. Chứng minh rằng: 

a) Giao điểm hai đường chéo của hình thoi là tâm đối xứng của hình thoi. 

b) Hai đường chéo của hình thoi là hai trục đối xứng của hình thoi. 

Ld& Giải 


B 



a) Hình thoi là hình bình hành nên giao điểm hai dường chéo là tâm 
đòi xứng của hình thoi dó. 

b) Xét hình thoi ABCD. Gọi I là giao điểm 
hai đường chéo AC và BD => BD 1 AC tại 
trung điểm I của mỗi dường. 

AABC cân tại B => BI là trục dối xứng AABC 
AADC cân tại D => DI là trục đối xứng AADC 
=> BD là trục dôi xứng của hình thoi ABCD 

Tương tự: AABD cân tại A ==> AI là trục đối xứng AABD 
ACBD cân tại A => CI là trục dối xứng ACBD 
=> AC là trục đối xứng của hình thoi ABCD 
Bài 78. Đô. Hình 103 biểu diễn một phần của cửa xếp, gồm nhừng thanh 
kim loại dài bằng nhau và dược liên kết với nhau bởi các chốt tại hai 
đầu và tại trung điểm. Vì sao tại mỗi vị trí của cửa xếp, các tứ giác 
trên hình vẽ đều là hình thoi, các diểm chôt I, K, M, N, o nằm trên 
một đường thẳng? 




I lình. 103 


Giải 

Xét tứ giác ADCB có hai dường chéo AC = BD và cắt nhau tại trung 
điểm I nên tứ giác ADCB là hình chử nhật=> CD // AB 
Tứ giác IDKC có 4 cạnh bằng nhau nôn IDKC là hình thoi 
=> IK 1 CD => IK 1 AB 

Tương tự, tư giác DEFC là hình chữ nhật => CD // EF 
Tứ giác KEMF là hình thoi nôn 
KM 1 FE => MK 1 AB 
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=> ba điểm I, K, M thẳng hàng 



Tương tự, ta chứng minh được các điểm chôt I, K, M, N, o nằm trên 
một đường thẳng. y£)<> << 

§12 . HÌNII VUÔNG 

A. MỘT SỔ KIẾN THỨC cơ BẲN_ 

- M - . - . ■ — - ■ . — ■ - — .... — I — - ■ - - 


1. Định nghĩa. Hình vuông là tứ giác có bôn góc vuông và bôn cạnh 
bằng nhau. 

'ABCD 

Tứ giác ABCD làhình vuông <=> <jA = R = C = D = 90° 

AB = BC = CD = DA 

- Hình vuông là hình chữ nhật có bốn cạnh bằng nhau 

- Hình vuông là hình thoi có bôn góc vuông. 

- Hình vuông vừa là hình chữ nhật vừa là hình thoi. 

2. Tính chất 

Ilình vuông có tất cả các tính chất của hình chừ nhật và hình thoi. 

3. Dấu hiệu nhản biết 

- Iiình chữ nhật có hai cạnh kề bằng nhau là hình vuông 

- Hình chữ nhật hai đường chéo vuòng góc là hình vuông 

- Hình chừ nhật có một đường chéo là phân giác của một góc là hình 
vuông 

- Hình thoi có một góc vuông là hình vuông 

- hình thoi có hai đường chéo bằng nhau là hình vuông. 


B. BÀI TẬP VÀ HƯỚNG DẨN GIẢI 

Bài 79. a) Một hình vuông có cạnh bằng 3cm. Đường chéo cúa hình 
vuông đó bằng 6cm, \/Ĩ8cm, 5cm hay 4cm? 

b) Đường chéo của một hình vuông bằng ‘2dm. Cạnh của hình vuông 

3 ỵ 1- 4 dẩy 

đó bàng: ldm, dm, V2 dm hay -A dm? 

2 3 


-GBTT8-T1- 


91) 


NOT 


httD://sachxua.edu.vn 










Giải 


Hìnli vuông có cạnh băng a, dường chéo bằng d thì 
d 2 = a 2 + a 2 = 2a 2 d = 'à\Í2 

a) Khi a = 3 (cm) thì d = S\Ỉ2 — \Ỉ9.2 = \fl 8 (cm) 

b) Khi d = 2 (dm) thì d = aVỖ 


a = -i- = -i = yỈ2 (dm) 

n/2 n/2 


Bài 80. Hãy chỉ rõ tâm đối xứng của hình vuông, các trục đối xứng của 
hình vuông. 

<gr Giải (§r 

* Hình vuông là hình bình hành nên giao điểm hai đường chéo là 
tâm đôi xứng của hình thoi đó. 

* Hình vuông là hình thoi, hình chử nhạt nên hai dường chéo, hai 

» .s .1 2 »• _ 1 _ __I. ms.Vnsv ✓..■'.ra 


đường thảng di qua trung điểm các cặp cạnh đốì là trục dôi xứng của 
hình vuông 


Bài 81. Cho hình 106. Tứ giác AEDF là hình gì? Vì sao? 

B A E B 



II ình. 106 



Xét tứ giác EDFA có Ằ = Ê = F = 90° => tứ giác EDFA là hình chử nhật 

Mặt khác: ẼAD = FAD = 45° AD là phân giác góc EAF 
Suy ra tứ giác AEDF là hình vuông 

Bài 82. Cho hình 107, trong dó ABCD là hình vuông. Chứng minh rằng 
tứ giác EFGH là hình vuông. 

Giải 

Ta có: ABCD là hình vuông => AB = BC = CD = AD 
AE = BF = CG = DH => EB = FC = GD = HA 
=> A v AEH = A V BFE = A V CGF = A V DHG (cặp cạnh góc vuông) 

EH = FE = GF = HG=> tứ giác EFGH là hình thoi (1) 

Mặt khác: A V AEH = A V BFE => AEH = BFE 

ẤẼH + BÊF = BFỀ + BÊF = 90° => ÍĨẼF = 180° - (ĂẼH + ỖÊF) 

HEF = 180° - 90° = 90° (2) 

Từ (1) và (2) suy ra tứ giác EEGII là hình vuông 
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Luyện tập 

Lài 83. Các cáu sau đúng hay sai? 

a) Tứ giác có hai đường chéo vuông góc với nhau là hình thoi. 

b) Tứ giác có hai đường chéo vuông góc với nhau tại trung điểm của 
mỗi đường là hình thoi. 

c) Hình thoi là tứ giác có tất cả các cạnh bằng nhau. 

d) Hình chữ nhật có hai đường chéo bằng nhau là hình vuông. 

e) Iiình chữ nhật có hai đường chéo vuông góc với nhau là hình vuông. 

Hường dẫn: 

Dựa vào các dấu hiệu nhận biết, ta có kết luận: 

Câu a) sai (thiếu tại trung điểm của mỗi dường) 

Câu b) đúng Câu c) đúng Câu d) sai Câu e) đúng 
Bài 84. Cho tam giác ABC, D là điểm nằm giữa B và c. Qua D kẻ các 
dương thẳng song song với AB và AC, chúng cắt các cạnh AC và AB 
theo thứ tự ở E và F. 

a) Tứ giác AEDF là hình gì? Vì sao? 

b) Điểm D ở vị trí nào trên cạnh BC thì tứ gác AEDF là hình thoi? 

c) Nếu tam giác ABC vuông tại A thì tứ giác AEDF là hình gì? Điểm 
D ở ví trí nào trôn cạnh BC thì tứ giác AEDF là hình vuông? 

• Giai 

a) Ta có: DE // AB và DF // AC => tứ giác 
AEDF là hình bình hành 

b) Hình bình hành AEDF là hình thoi 

khi AD là phân giác của góc BAC. 

Suy ra D là giao điểm của phân giác 

góc BAC với cạnh BC 

c) Khi tam giác ABC vuông tại A thì tứ giác AEDF là hình chử nhật 

hình chử nhật 

r^BDl AC tại trung điếm I của mỗi đường. 

AABC cân tại B => BI là trục đối xứng AABC AADC cân tại D => DI 
là trục dối xứng AADC AEDF là hình vuông khi AD là phân giác của 

góc BAC. Suy ra D là giao điểm của phân giác góc BAC với cạnh BC 

Bài 85. Cho hình chử nhật ABCD có AB = 2AD. Gọi E, F theo thứ tự là 
trung điểm của AB, CD. Gọi M là giao điểm của AF và DE, N là giao 



điếm của BF và CE. 

a) Tứ giác ADFE là hình gì? Vì sao? 

b) Tứ giác EMFN là hình gì? Vì sao? 

Giủi 

a) Ta có: AE // DF( do AB // DC) 

AE = EB, DF = FC và AB = DC => AE = DF 


A E B 
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tứ giác ADFE là hình bình hành (1) 

Ta có: AD = AE và ẼÃb = 90° (2)00000 
Từ (1) và (2) => tứ giác ADFE là hình vuông, 
b) Ta có: BE // DF và EB = BF => tứ giác EBFD là hình bình hành 
=> DE // FB (3) 

Tưưng tự: AE // FC và AE = FC => tứ giác AECF là hình bình hành 
=> AF // EC (4) 

Từ (3) và (4) => tứ giác EMFN là hình bình hành 

Mặt khác: tứ giác ADFE là hình vuông => ME = MF và EMF = 90° 

=> tứ giác EMFN là hình vuông. 

Bài 86. Đô. Lây một tờ giấy gấp làm tư rồi cắt chéo theo nhát cắt AB 
(h.108). Sau khi mở tờ giấy ra, ta được một tứ giác. Tứ giác nhận được 
là hình gì? Vì sao? Nếu ta có OA = OB thì tứ giác được là hình gì? 

Hướng dẫn 

* Khi cắt một tờ giấy gấp làm tư theo nhát 
cắt AB. Khi mở tờ giây ra, ta được một tứ 
giác có 4 cạnh bằng nhau và hai đường chéo 
vuông góc với nhau tạ trung điếm mỗi đường 
nên tứ giác đó là hình thoi. 

* Nếu OA = OB thì hình thoi có hai dường chéo bàng nhau nôn nên 
tứ giác đó là hình vuông. 

ỒN TẬP CIIƯƠNG 

Bài 87. Sơ dồ ở hình 109 biểu thị quan hệ giữa các tập hợp hình thang, 
hình bình hành, hình chữ nhật, hình thoi, hình vuông. Dựa vào sơ đồ 
dó, hãy điền vào chỗ trông: 

a) Tập hợp các hình chữ nhật là tập hợp con của các hình... 

b) Tập hợp các hình thoi là tập hợp con của các hình... 

c) Giao giừa tập hựp các hình chừ nhật và tập hợp các hình thoi là 
tập hợp các hình... 



Giải 

a) Tập hợp các lình chữ nhật là tập hợp con của các hình bình hành, 
hình thang 

b) Tập hợp các hình thoi là tập hợp con của các hìnhbình hành, hình thang 

c) Giao giữa tập hợp các hình chừ nhật và tập hợp các hình thoi là tập 
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Bài 88. Cho tứ giác ABCD. Gọi E, F, G, II theo thứ tự là trung điểm của 
AB, BC, CD, DA. Các đường chéo AC, BD của tứ giác ABCD có điều 
kiện gì thì EFGH là: 
a) Hình chữ nhật? b) hình thoi? 

(§r (Ệ^Giải 

Ta có: HE, GF lần lượt là đường 
trung bình của A ADB và ACDB 
HE // BD, GF // BD và 
BDX 


c) Hình vuông? 
A 


IiE = GF = 


2 



_ _ v c 

Tương tự: IiG, EF lần lượt là đường trung bình của A DAC và ABAC 
=> HG // AC, EF // AC và 

AC 


HG = EF = 


Tứ giác EFGH là hình bình hành 


a) Đê hình bình hành EFGH là hình chử nhật thì Eli _L EF => BD 1 AC 
Điều kiện phải tìm: Hai đường chéo ẠC và BD vuông góc với nhau 

b) Để hình bình hành EFGH là hình thoi thì EH = EF BD = AC 
Điều kiện phải tìm: Hai đường chéo AC và BD bằng nhau 

c) b) Để hình bình hành EFGH là hình vuông thì EFGH vừa là hình chữ 

nhật, vừa hình thoi. Suy ra: BD _L AC và BD = AC 
Điều kiện phái tìm: Hai đường chéo AC và BD vuông góc với nhau và 
bằng nhau. <ojo 

Bài 89. Cho tam giác ABC vuông tại A, đường trung tuyến AM. Gọi D là 
trung điểm của AB, E là điểm dối xứng với M qua D. 

a) Chứng minh rằng điếm E dôi xứng với AI qua AB. 

b) Các tứ giác AEMC, AEBM là hình gì? Vì sao? 

c) Cho BC = 4cm, tính chu vi tứ giác AEBM. 

d) Tam giác vuông ABC có điều kiện gì thì AEBM là hình vuông? 

Giải 

a) Ta có: MB = MC (giả thiết) 

DA = DB(giả thiết) 

=> DM là đường trung bình AABC 
=> DM // AC 

Mặt khác: ABC vuông tại A 
=> AC 1 AB => DM 1 AB DE 1 AB (*) 

E là điểm đôi xứng với M qua D => DM = DE (**) 

Từ (*) và (**) ta suy ra: điểm E đối xứng với M qua AB 

b) Ta có: AB _L EM và DE = DM, DA = DB 
=> Tứ giác AEBM là hình thoi 

AE// BM mà BAI = MC => AE// AIC và AE = AIC 
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tứ giác AEMC là hình bình hành 

c) Ta có BC = 4 (cm) => BM = = 2(cm) 

Chu vi hình thoi AEBM là p= 4BM= 8 (cm) 

d) Hình thoi AEBM là hình vuông khi AMB = 90 u => AM _L BC 
Mặt khác: AM là trung tuyến của tam giác vuông ABC 

Suy ra: A ABC vuông cân tại A 
Điều kiện: A ABC vuông cân tại A. 


Chương II: ĐA GIÁC - DIỆN TÍCII CỦA ĐA GIÁC 

§ 1. ĐA GIÁC - ĐA GIÁC ĐEU 

A. TÓM TẮT LÝ THUYẾT: 


1. Đa giác lồi là da giác luôn nằm trong một nửa mặt phẳng mà bờ là 
dường thẳng chứa bất kỳ cạnh nào của đa giác đó. Từ nay, khi nói đến 
đa giác mà không chú thích gì thêm ta hiểu đó là da giác lồi. 

Đa giác có n đỉnh (n >3) được gọi là hình n -giác hay hình 
n -cạnh. 

Vớin = 3 gọi là tam giác; n = 4 gọi là tứ giác; 
n = 5 gọi là ngũ giác; n = 6 gọi là lục giác... 

2. Đa giác đều là đa giác có tất cả các cạnh bằng nhau và tất cả các góc 

bằng nhau. _ 


B. HƯỚNG DẦN GIẢI BÀI TẬP 

Bài 1: ITãy vẽ phác một lục giác lồi. Hãy nêu cách nhận biết một đa giác lồi. 

Ilướng dẫn: 

* Ta có thể vẽ hình như bên. -A-1 L 

* Để nhận biết một da giác lồi ta vẽ các 
đường thẳng chứa các cạnh của đa giác 
nếu đa giác lubn nằm trong một nữa 
mặt phẳng mf. bờ là đường thẳng chứa 
bâT kỳ cạnh nào của da giác đó thì đa 
giá đó là da giác lồi. 

Bài 2. Cho ví dụ về da giác không dều trong mỗi trường hợp sau: 

a) Có tất cả các cạnh bằng nhau. 

b) Có tất cả các góc bằng nhau. 

Iĩướng dẫn: 

a) Hình thoi không có góc vuông là tứ giác có tất cả các cạnh bằng nhau 
nhưng các góc không bằng nhau nôn nó không phải là tứ giác đều. 
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b) Hình chữ nhật mà các kích thước không bằng nhau là tứ giác có các 
góc bằng nhau nhưng các cạnh không bằng nhau nên nó không phải 
là tứ giác đều. /oỉĩ^ 


Bài 3: Cho hình thoi ABCD có A = 60°. 

Gọi E, F, G, II lần lượt là trung điểm các cạnh 
AB, BC, CD, DA. 

Chứng minh rằng đa giác EBFGDH là 
lục giác đều. A 

Giải 

Vì ABCD là hình thoi, A = 60° 


B 



nên B = 120° và D = 120°. 

Ta có: + AB = AD và AE = EB, AII = HD =>AE = AH => AAEH cân tại A. 


Mà A = 60 L ' nôn AAEH đều => HEB = EI1D = 120° (góc ngoài của A 
đều AEH) và HE = AE = HD. 


+ Tương tự: AFCG dều => BFG = FGD = 120° và FG = FC = BF. 
Vậy: Lục giác EBFGDII có: EB = BF = FG = DG = HD = HE 

Và HEB = B = BFG = FGD = D = DHE (cùng bằng 120°) 


Suy ra: EBFGDĨI là một lục giác đều. 
Bài 4: Điền vào ô trông trong báng sau: 




y?' 

% 

Đa giác 
n cạnh 

SỐ cạnh 

4 

• 



Số đường chéo 
xuất phát từ 
một đỉnh 


2 

• 


Số tam giác 
được tạo thành 



4 


Tổng sô' đo các 
góc của tam 
giác 



4.180° = 720° 



Ilưởng dẫn: 





€3 


Đa giác 

n -canh 

1 

o 

Sô cạnh 

4 

5 

6 

n 

Số đường chéo 

1 

2 

3 

n -3 
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xuất phát từ 
một đỉnh 





Sô" tam giác 
dược tạo thành 

2 

3 

• 

4 

n -2 

Tổng số đo các 
góc của tam 

_ ẽiấ£ _ 

2.180° = 360° 

3.180° = 540° 

4.180° = 720° 

(n -2). 180° 


Bài 5: Tính số đo mỗi góc của ngũ giác đều, lục giác đều, n-giác đều. 

Hướng dẫn: 

* Theo bài 4: Tổng số đo các góc trong của n -giác là ín -2). 180° 
(bằng tổng số đo các góc của sô tam giác được tạo thành bởi các cạnh 
và các đường chéo xuất phát từ 1 đỉnh). Vậy số đo mỗi góc của n - 


(n - 2). 180" 
giác đêu là ---- 


n 


Khi đó: + Với ngũ giác đều (n = 5), ta có sô do mỗi góc là: 

(5 - 2).180 c 


= 108°. 


,_...... ^ _5: (6-2).180° 0 

+ Với lục giác dôu (n = 6), ta có sô do môi góc là: --- = 120 . 


6 


§2. DIỆN TÍCII HÌNH CHỪ NHẬT 

A. TÓM TẮT LÝ THUYẾT: 


2 


Mỗi da giác có một diện tích xác định. 
Diện tích đa giác là một số dương. 

- Hai tam giác bằng nhau thì có diện 
tích bằng nhau. 

- Nếu một đa giác được chia thành 
những đa giác không có điểm trong 
chung thì diện tích của nó bằng tổng diện 
tích của những đa giác đó. 

- Thnh vuông cạnh có độ dài bằng 1 thì 
diện tích là 1 dơn vị diện tích. 

Công thức tính diện tích: 

- Diện tích hình chữ nhật: s = a.b 
a, b: các kích thước 

- Diện tích hình vuông: s = a 2 

a: cạnh hình vuông 


!b 




a 


a 



1 


- Diện tích tam giác vuông: s = ^-a.b 

ẨLí 
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B. HƯỚNG DẪN GIẢÍ BẢI TẬP 

Bài 6: Diện tích hình chữ nhật thay đổi như thê nào nếu: 

a) Chiều dài tăng 2 lần, chiều rộng không dổi? 

b) Chiều dài và chiều rộng tăng 3 lần? 

c) Chiều dài tăng 4 lần, chiều rộng giảm 4 lần? 

Ilướng dẫn: 

Gọi a, b lần lượt là chiều dài và chiều rộng của hình chữ nhật. Ta có: 
Diện tích hình chữ nhật là s = a.b. 

a) Khi chiều dài tăng 2 lần, chiều rộng không đổi thì diện tích hình chữ 
nhật mới là Si = 2a.b = 2S. Vậy diện tích tăng gấp đôi. 

b) Khi chiều dài và chiều rộng tăng 3 lần thì diện tích hình chữ nhật 
• mới là S 2 = 3a.3b = 9S. Vậy diện tích tăng gấp 9 lần. 

c) Khi chiều dài tăng 4 lần, chiều rộng giảm 4 lần thì diện tích hình 


chữ nhật mới là S3 = 4a.= s. Vậy diện tích không thay đổi. 

4 


Bài 7: Một gian phòng có nền hình chữ nhật với kích thước là 4,2m và 
5,4m, có một cửa sổ hình chữ nhật kích thước là lm và l,6m và một 
cửa ra vào hình chừ nhật kích thước l,2m và 2m. Ta coi một gian 
phòng đạt mức chuẩn về ánh sáng nếu diện tích các cửa bằng 20% 
diện tích nền nhà. Hỏi gian phòng trên có dạt mức chuẩn về ánh 
sáng hay không? 

< 0)0 Ilướng dẫn: <; 

* Diện tích nền nhà là: 4,2 .5,4 = 22,68 (m 2 ). 

* Diện tích các cửa là: 1 .1,6 +1,2 .2 = 4 (m 2 ). 


* Tỉ lệ của diện tích các cửa và diện tích nền nhà là: 


4.100 


22,68 


% = 17,64%. 


Vậy gian phòng trên chưa đạt mức chuẩn về ánh sáng. 

Bài 8: Bạn đọc tự làm. 

• • • 

Iiướng dẫn: 

Ta cần đo AB và AC. 


1 


Diện tích tam giác vuông đó là s = -^AB.AC. 

2 


LUYỆN TẬP 

Bài 9: ABCD là một hình vuông cạnh 12cin, 
AE = X cm (hình bên). Tính X sao cho diện 


tích tam giác ABE bằng diện tích hình vuông 

3 


ABCD. 


Hướng dẫn: 



D 
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* Diện tích AABE: s = IaB.AE = 1 12.X = 6x (cm 2 ). 

2 2 


* Diộn tích hình vuông ABCD: Si = AB 2 = 12“ = 144 (cm“) 

Ta có: s = — Si => 6x = => 6x = 48 => X = 8. 

3 3 

Vậy: X = 8cm. 

Bài 10: Cho một tam giác vuông. Hãy so sánh tổng diện tích của hai 
hình vuông dựng trôn hai cạnh góc vuông với diện tích hình vuông 
dựng trên cạnh huyền. G 

Hướng dẫn: 

Cho tam giác ABC, vuông tại A. Ta lần lượt vẽ các J p 

hình vuông ABDE, ACFG và BCHI. 

Ta so sánh Sabde + Sacfg và Sbchí • 

Ta có: cổậ'’ D 

+ ABED là hình vuông: Sabed = AB 2 . 

+ ACFG là hình vuông: Sackg = AC 2 . 

+ BCHI là hình vuông: Sbchi = BC 2 . 

Trong tam giác vuông ABC, theo định lý 
Pitago: BC 2 s BA 2 + AC 2 _ 

Suy ra: Sbchi = Sabed + Sacfg • ^ ^ 

Bài 11: Cắt hai tam giác vuông bằng nhau từ một tấm bìa. Hãy ghép hai 
tam giác đó dế tạo thành: 

a) Một tam giác cân. 

b) Một hình chữ nhật. 

c) Một hình bình hành. 

Diộn tích của các hình này có bằng nhau không? Vì sao? 

'sr * Hướng dẫn: 

Ta ghép như sau: 


,2 








a) &§) 

Diện tích của các hình này bằng nhau vì đều bằng tổng của hai tam 
giác vuông trên. 

Bài 12: Tính diện tích các hình dưới đây (mỗi ô vuông là một đơn vị 
diên tí ch ì. ' 1 
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s 


llướng dẫn: 



Hình a: là một hình chừ nhật có diện tích: 2 .3 = 6 (đơn vị diện tích). 

* Hình b: Ta vẽ thêm 2 đoạn thẳng (nét đứt), ta có diện tích hình 
bình hành này bằng diện tích của 2 hình tam giác vuông và 1 hình vuông. 

Diện tích hình bình hành (b) bằng: 2.-ì 1.2 +2.2 = 6 (đơn vị diện tích). 

2 


* Hình c: Ta vẽ thêm 1 đoạn thẳng (nét đứt), ta có diện tích hình 
bình hành này bằng diện tích của 2 hĩnh tam giác vuông. 


Diện tích hình bình hành (c) bằng: 2.Ì.3.2 = 6 (đơn vị diện tích). 

2 


Bài 13: Cho hình bôn, trong dó ABCD 
là hình chừ nhật, E là một điểm bất kì 
nằm trên đường chéo AC, FG // AD và 
HK // AB. 

Chứng minh rằng hai hình chữ nhật 
EFBK và EGDH có cùng diện tích. 



Ilướng dẫn: 


+ Vì ABCD là hình chữ nhật nên: Sabc = Sadc = S ABCD . 

+ FG // AD và HK // AB => AFEH là hình chữ nhật => Safe = Sahe- 
+ FG // AD và IIK // AB => EKCG là hình chữ nhật => Sekc = Segc- 

Suy ra: Sabc - Safe - Sekc = Sadc - Saiie - Segc => Sefrk = Segdh 
V ậy hai hình chữ nhật EFBK và EGDH có cùng diện tích. 

Bài 14: Một đám đất hình chữ nhật dài 700m, rộng 400m. Hãy tính diện 
tích đám đất đó theo đơn vị m 2 , km 2 , a, ha. 

xẨS Hướng dẫn: 

Diện tích của hình chữ nhật là: 700.400 = 280000 (m 2 ). 

Vậy diện tích đám đất bằng: 280000m 2 = 0,23km 2 = 2800a = 28 ha. 
Bài 15: Đố. Vẽ hình chữ nhật ABCD có AB = 5cm, BC = 3cm. 

a) Hãy vẽ một hình chữ nhật có diện tích nhỏ hơn nhưng có chu vi 
lớn hơn hình chữ nhật ABCD. Vẽ được mây hình như vậy? 

b) Hãy vẽ hình vuông có chu vi bằng chu vi hình chữ nhật ABCD. 
Vẽ được mấy hình vuông như vậy? So sánh diện tích hình chữ 
nhật với diện tích hình vuông có cùng chu vi vừa vẽ. Tại sao 


-GBTT8-T1- 


httD://sachxua.edu.vn 


1 01 notCppy 
















a) 


b. 


trong các hình chừ nhật có cùng chu vi thì hình vuông có diện 
tích lớn nhât? 


Iỉướng dẫn: 

Chu vi hình chữ nhật ABCD là: 16 cm A 

- Hình chữ nhật các kích thước lcm, 12cm 
có diện tích: s = 12 cm 2 và chu vi 26 cm 

- Hình chữ nhật các kích thước 2cm, 7cm 

có diên tích: s = 14 cm 2 và chu vi 18 cm. D 


5cm 


B 


'ABCD 


= 15 cm' 


3cm 


- Hình chữ nhật các kích thước lcm, lOcm 
có diện tích: s = 10 cm 2 và chu vi 22 cm... 

Như vậy, vẽ được nhiều hình chữ nhật có diện tích bé hơn nhưng có 
chu vi lớn hơn hình chữ nhật ABCD cho trước. 

Cạnh của hình vuông có chu vi bằng 

chu vi hình chữ nhật ABCD là: 

(3 + 5).2 


Q 


= 4 cm 


Diện tích hình vuông MNPQ có cạnh PN = 4cm Ịcj: 

Smnpq = 10 cm 2 . 


Sĩ 


MNPQ 


= 16 cm 


2 


4 cm 


N 


Vậy: Smnpq > Sabcd- 

Vẽ được một hình vuông như vậy. 

* Giả sử hình chữ nhật có các kích thước là a và b. Khi đó: 


+ Diện tích của hình chừ nhật là: ab. 


+ Cạnh của hình vuông có chu vi bằng chu vi hình chữ nhật là 


a + b 


/ . \ 2 


Diện tích của hình vuông là 


a + b 


V 




í 


Ta có: 


a + b 


\ 


V 




_ (a + b) 2 _ a 2 + 2ab + b 2 _ (a - b) 2 + 4ab _ (a - b)‘ + ab > ab 
” 4~ _ 4 ~w~ 4 4 


(vì ——> 0 , với mọi a, b). 


Vậy trong các hình chữ nhật có cùng chu vi thì hình vuông có diện 
tích lớn nhất <4\o 
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§3. DIỆN TÍCII TAM GIÁC 


A. TÓM TẮT LỶ THUYẾT: 

Diện tích tam giác bằng nửa tích cùa một cạnh 
với chiều cao ứng với cạnh đó: 

s = ịa.h 

2 



B. HƯỚNG DẪN GIẢI BÀI TẬP 

Bài 16: Giải thích vì sao diện tích của tam giác được tô đậm trong các 
hình a, b, c bằng nửa diện tích hình chữ nhật tương ứng: 





a) 


b) 


c) 


Iỉướng dẫn: 

+ Diện tích các hình chữ nhật trong cả ba hình đều là: ah. 


+ Diện tích các tam giác được tô đậm trong cả ba hình đều là: 7 -ah. 

2 


Vậy diện tích của tam giác được tô đậm trong các hình a, b, c bằng 
nửa diện tích hình chữ nhật tương ứng. 

Bài 17: Cho tam giác AOB vuông tại o A 
với đường cao OM (hình bên). 

Hãy giải thích vì sao ta có đẳng thức: 

AB .OM = OA .OB 

Ilưdng dẫn: 

1 _ , * 1 “ 0 B 

Ta có: Saob = — OA.OB và Saob = — OM.AB. 

2 

Vậy ịơA.OB = ịoM.AB => OA.OB = OM.AB. 

2 2 

Bài 18: Cho tam giác ABC và đường 
trung tuyến AM (hình bôn). 

Chứng minh: S.AMB = S.AMC. 

Ilưdng dẫn: 

Kẻ đường cao AH của AABC. T, 

1 1 H M 

+ Ta có: Samb = — BM.AH; Samc = — MC.AH. 

2 2 
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+ Vì AM là trung tuyến nên BM = MC. 

Vậy: Samb = Samc • 

LUYỆN TẬP , /S§jr 

Bài 19: a) Xem hình dưới. Hãy chỉ ra các tam giác có cùng diện tích (lấy 
ô vuông làm đơn vị diện tích): 

b) Hai tam giác có diện tích bằng nhau thì có bằng nhau hay không? 



- 1 









Hướng dẫn: 

a) Ta có diện tích các tam giác 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 lần lượt là 4, 2, 4, 5, 

f, 4 > o’ 3 ô vuông - 
2 * 2 

Vậy các tam giác 1, tam giác 3, tam giác 6 có cùng diện. 

b) Hai tam giác có cùng diện tích có thể không bằng nhau. Chẳng hạn 
hai tam giác 1 và 3 ở câu a). 

Bài 20: Vẽ hình chữ nhật có một cạnh bằng một cạnh của một tam giác 
cho trước và có diện tích bằng diện tích của tam giác đó. Từ đó suy ra 
một cách chứng minh khác về công thức tính diện tích tam giác. 

Ilướng dẫn: ^ 

Cho AABC, đường cao ATI. 

Gọi I là trung điểm của AH, ta vè 
hình chữ nhật BCDE có 
CD = IH (hình bên). 


E m/ 

I 

\n 

D 

7 

n 


Khi đó: + AAIM = ABEM vì g - H 

AI = BE (= ỊaH), ẤMÌ = BME (đối đỉnh) 

2 

(cạnh góc vuông -góc nhọn) => Saim = Sbem- 
+ Tương tự: AAIN = ACDN => Sain = Scdn- 

Vì vậy: Sbem +Sbmnc +Scdn = Saim +Sbmnc +Sain hay Sbcde = Sabc- 
* Từ kết quả trên, ta có: Sabc = Sbcde = CD.BC = IH.BC = —AH.BC. 
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Bài 21: Tính X sao cho diện tích hình chừ nhật ABCD gấp ba lần diện 
tích tam giác ADE (hình bên). E 

Hướng dần: 

Ta có: + Sabcd = AB.AD = X.AD. 

+ Sade =—-2.AD. 

Ẩmi 


Klii đó: Sabcd = 3Sade => X.AD = -“2.AD 

=> X = 3 (cm). B 

Bài 22: Tam giác PAF dược vẽ trên giây kẻ ô vuồng 
(hình bên). Hãy ohỉ ra: 

a) Một điểm I sao cho SpiF = Spaf 

b) Một điểm o sao cho Spof = 2.Spaf 



A 


c) Một điếm N sao cho Spnf = 7"Spaf 

2 



Iĩướng dẫn: 

Cần chú ý rằng các tam giác trên đều có chung dỉnh p nên nếu lấy 
các cạnh đôi diện với đỉnh p đều nằm trôn dường thẳng AF thì ta có 
dường cao vẽ từ p của các tam giác này chính là đường cao ứng với 
cạnh AF của AAPF. Khi đó: 

a) Để SpiF = Spaf thì có thể lấy I nằm trên đường thẳng AF sao cho I 
khác A và FA = FI hay F là trung diểm của AI. 

b) Để Spof = 2.Spaf thì có thế lấy o nằm trên dường thẳng AF sao cho 
OF = 2AF hay A là trung điểm của OF. 

1 

c) Spnf = ^Spaf thì CÓ thể lấy N nằm trên dường thẳng AF sao cho 

ềLi 

NF = — AF hay N là trung điểm của AF. 

2 

Bài 23: Cho tam giác ABC. Hãy chỉ ra một sô vị trí của điểm M nằm 
trong tam giác đó sao cho: Samb + Sbmc = Smac- 

Hướng dẫn: 

Lây điểm N bất kì thuộc cạnh AC, 
gọi M là trung điểm của BN. Khi đó: 

+ Samb = Samn vì cùng chung đường cao AI 

và MẼ = MN. ssẸr _ 

+ Sbmc = Scmn VÌ cùng chung đường cao CK A c 

và MB = MN. 

Vậy: Samb + Sbmc = Samn +Scmn = Smac- 
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* Từ kết quả trên ta có thế chọn dược vô số điếm M thỏa mãn điều 
kiện bài toán. Chẳng hạn: M là trung điểm của trung tuyến vẽ từ B, 
của đường cao vẽ từ B,... • 

Bài 24: Tính diện tích của một tam giác cân có cạnh đáy bằng a và cạnh 


bên bằng b. @1 

Hướng dẫn: 

Cho AABC cân tại A: AB = AC = b, BC = a. 

Ta tính Sabc- 

+ Vẽ dường cao AH của AABC, vì AABC cân tại A 

:> HB = 4bC = 

2 2 


A 


nên H là trung điểm của BC 



+ Xét tam giác vuông AHB, ta có: 


AH 2 = AB 2 -HB 2 = b 2 - 


V 2 

v2. 


= b 2 - 


a 


4b 2 - a“ 


AH = 


4b 2 - a 


Vậy Sabc = l BC.AH = l .a. 


4b 2 - a 2 _ a 4b 2 - a 2 


(đơn vị diện tích). 


4 2 V 4 

Bài 25: Tính diện tích của một tam giác đều có cạnh bằng a. 

(§p Ilướng dẫn: 5? 

Áp dụng kết quả của bài 24 với b = a, ta có: Diện tích của một tam 

a 1 3a 2 

giác đều có cạnh bằng a là: J~Ỵ~ (đơn vị diện tích). 


§4. DIỆN TÍCH IIÌNH THANG 

A. TÓM TẮT LỶ THUYẾT: _ 

1. Diện tích hình thang bằng nửa tích của tổng 
hai đáy với chiều cao: 


2. Diện tích của hình bình hành bằng tích của 
một cạnh và chiều cao ứng với cạnh đó: 



a 


s = a.h 


a 
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B. HƯỚNG DẪN GIẲI BÀI TẬP 
Bài 26: Tính diện tích mảnh đất hình thang ABED 

theo các độ dài đă cho trên hình bên và biết diẽnẠ <---23m---> 
tích hình chữ nhật ABCD là 828m 2 . 

Hướng dẫn: 

+ Ta có: Sabcd = AB.AD nên 

828 = 23.AD => AD = 828 :23 = 36 (m). 



Khi đó: Sabed = -§(AB +DE). AD = 

2 

= -ị-(23 +3D.36 = 972 (m 2 ). 

2 

Bài 27: Vì sao hình chữ nhật D 

ABCD và hình bình hành ABB]F 
(hình bên) lại có cùng diện tích? 

Suy ra cách vẽ một hình chữ 
nhật có cùng diện tích với một 
hình bình hành cho trước. 

Hướng dẫn: 

* Ta có: Sabcd = AB.BC = EF.BC = Sabef (vì BC là đường cao ứng với 
cạnh EF của hình bình hành ABEF). 

* Để vè hình chừ nhật có cùng diện tích với hình bình hành ABEF ta 
vẽ lần lượt vẽ hai đường thẳng vuông góc với AB tại A và B. Hai 
đường thẳng này cắt đường thẳng EF tại D và c. Khi đó ABCD là 
hình chữ nhật có diện tích bằng diện tích với hình bình hành ABEF. 




Ilướng dẫn: 

+ Các hình bình hành cùng diện tích với FIGE: IERG; IRƯG (cùng 
chiều cao và cạnh tương ứng chiều cao bằng nhau). 

+ Các tam giác cùng diện tích với FIGE: IFR; GEƯ. 

Bài 29: Khi nốì trung điểm của hai dáy hình 

thang, tại sao ta được hai hình thang có diện tích 
bằng nhau? ^ 

Hướng dẫn: 

Cho hình thang ABCD, gọi E, F 
lần lượt là trung điểm của hai dáy AD, BC. 

Gọi h là độ dài đường cao của ABCD. ^ 
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G A 


B II 


Ta có: Sabfe = 2 <AE +BF)h = | (ED +FC >- h 

= Scdef (vì AE = ED, BF = FC). 

Vậy: Sabfe = Scdef- 

Bài 30: Trên hình bẽn ta có hình thang ABCD 
với đường trung bình EF và hình chữ nhật 
GHIK. Hãy so sánh diện tích hai hình này, 
từ đó suy ra một cách chứng minh khác về 
công thức diện tích hình thang. 

Ilướng dẫn: 

* Vì EF là đường trung bình của hình thang ABCD 

nên EF = Ỉ(AB +CD). 

2 

Khi đó: Sabcd = — (AB +CD).GK = EF.GK = GII.GK = Sghik- 

2 

* Ta có thể chứng minh công thức tính diện tích hình thang ABCD 
bằng cách dựng hình chữ nhật GĨIIK như trong hình vẽ (có một cạnh 
bằng chiều cao và một cạnh bằng đường trung bình của hình thang). 
Ta có: ADEK = AAEG và ACIF = ABHF (cạnh góc vuông -góc nhọn) 

=> Sdek = Saeg, Scif = Sbhf* 

Khi đó: Sabcd = Sdek +Seabf +Sefik +Scif = Saeg +Seabf +Sefik +Sbhf 

= Sohik = GII.GK = EF.GK = |(AB +CDI.GK. 

Bài 31: Xem hình dưới. Hãy chỉ ra các hình có cùng diện tích (lấy ô 
vuông làm đơn vị diện tích). 





* Các hình: 1, 5, 8 có cùng diện tích (bằng 8 ô vuông). 

* Các hình: 2, 6, 9 có cùng diện tích (bằng 6 ò vuông). 

* Các hình: 3, 7 có cùng diện tích (bằng 9 ô vuông). 
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§5. DĨỆN TÍCH HÌNH THOI 


A. TÓM TẮT LÝ THUYẾT: 



B. HƯỚNG DẪN GIẲI BÀI TẬP 

Bài 32: a) Hãy vẽ một tứ giác có độ dài hai dường chéo là: 3,6cm; 6cm và 
hai đường chéo đó vuông góc với nhau. Có thế vẽ được bao nhiêu tứ 
giác như vậy? Hãy tính diện tích mỗi tứ giác vừa vẽ. 

b) Hãy tính diện tích hình vuông có độ dài đường chéo là d. 

Hướng dẫn: B .àr 

a) * Vẽ tứ giác: 

- Vẽ đoạn thẳng AC = 6cm. 3 

- Từ một điểm H nằm giữa A và c vẽ A 
đường thẳng vuông góc với AC. Trên đường 
thẳng này lấy hai điểm B, D sao cho B, D 
thuộc hai nửa mặt phẳng bờ AC và 
BD = 3,6cm. 

Tứ giác ABCD là tứ giác cần vẽ. 

Ta có vô số tứ giác như trôn. 

* Sabcd = Sabc +Sacd = ỈAC.BH + ỈAC.DH = ^AC.ÍBH +DH) 

2 2 2 

4 • 

= ỉAC.BD = ị.6.3,6 = 10,8 (cm 2 ). 

2 2 

b) Hình vuông là tứ giác có hai đường chéo vuông góc nên diện tích 
hình vuông có độ dài đường chéo là d là: s 

Bài 33: Vẽ hình chữ nhật có một cạnh bằng 
đường chéo của một hình thoi cho trước và 
diện tích bằng diện tích của hình thoi đó. A 
Từ đó suy ra cách tính diện tích hình thoi. 

Ilướng dẫn: 

Cho hình thoi ABCD, hai đường 
chéo cắt nhau tại I. Ta vẽ hình chữ nhật BDEF 
có BF = IC (như hình bên). 
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Khi đó: ABCF = AABI, ACDE = ADIA (cạnh huyền -cạnh góc vuông) 

=> Sbcf = Sabi, Scde = Sdia- 

Ta có: Sbdef = Sbcd +Sbcf +Scde = Sbcd +Sabi +Sdia = Sabcd- 

* Cách tính diện tích hình thoi: Sabcd = Srdef = BD.DE = BD.IC 

= bd.Ìac = 4ac.bd. 

2 2 

Vậy diện tích hình thoi bằng nửa tích hai đường chéo. 

Bài 34: Cho một hình chữ nhật. Vẽ tứ giác có các đỉnh là trung điểm các 
cạnh của hình chữ nhật. Vì sao tứ giác này là một hình thoi? So 
sánh diện tích hình thoi và diện tích hình chữ nhật, từ đó suy ra 
cách tính diện tích hình thoi. 

Ilướng dẫn: B 

Cho hình chữ nhật ABCD; M, N, p, Q 
lần lượt là trung điểm của AB, BC, CD, DA. 1^1 

* Chứng minh: MNPQ là hình thoi. 

Ta có: AMAQ = AMBN = APCN = APDQ 
(vì đều là các tam giác vuông có các cạnh 

góc vuông bằng một nửa các kích thước của hình chữ nhật ABCD) 

=> MN = NP = PQ = QM => MNPQ là hình thoi. 

* Theo bài 33, ta có: Smnpq = Sabnq và Smnpq = Snqdc- 
Vì vậy: Sabcd = Sabnq +Snqdc = 2Smnpq • 


N 



I 

\J 



* 


Ta có: Sabcd = 2Smnpq 


Smnpq = — Sabcd = —AB.BC = — NQ.MP. 


Bài 35: Tính diện tích hình thoi có cạnh dài 6cm và một trong các góc 
của nó có số đo là 60°. 

Iĩướng dẫn: B 

+ ABCD là hình thoi => ABAD 

cân tại A. Mà A = 60° nên AABD là tam 
giác đều => BD = AB = 6cm. A 

+ AC _L BD và BI = ID = 3cm 
Trong tam giác vuông AIB theo Pitago: 

AI 2 = AB 2 - IB 2 = 36 - 9 = 27 => AI = V 27 cm 
Suy ra: AC = 2AI = 2 -/27 (cm) 

Vậy Sabcd = ÌAC.BD = Ỉ. 2 V 27 .6 = 12 V 27 (cm 2 ) 

2 2 

Bài 36: Cho một hình thoi và một hình vuông có cùng chu vi. Hỏi hình 
nào có diện tích lớn hơn? Vì sao? 

Hướng dẫn: . 



D 
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Với một hình thoi và một hình vuông có cùng chu vi thì hình 
vuông có diện tích lớn hưn. Vì hai hình này có chu vi bằng nhau 
nên mỗi cạnh của nó bằng nhau, giả sử là a. 

* Diện tích hình vuông là a 2 . 

* Trong hình thoi gọi di, d 2 là độ dài các đường chéo, ta có: 

+ Diện tích hình thoi là — d d . 

2 


+ a 2 = 


(l a 1 

2 

Í1. ì 

— d 

9 1 

) 

+ 

to 1 1 
P- 

to 


2 


= ị(dx 2 +d 2 2 ) = ị[(d, -ÓỤ* + 2d,d 2 ] = 

4 4 


= i(d,-d 2 ) 2 + ỉd,d 2 >ỉd,d 2 (vì I(d,-d J ) í 2 0). 

Vậy a 2 >^d,d 2 . 

§4. DIỆN TÍCH ĐA GIÁC 


A. TÓM TẮT LÝ THUYẾT: 


Để tính diện tích một đa giác ta: 

- Phân chia đa giác thành nhiều đa giác dơn giản, tam giác, hình 
thang, hình bình hành, hình thoi, hình chừ nhật, hình vuông. 

- Tính diện tích của mỗi hình đó. 

- Diện tích đa giác là tổng diện tích các hình tròn. _ 



K 

n 


E 

JT 

L 

G 

/c 


B. HƯỚNG DẨN GIẢI BÀI TẬP 

Bài 37: Thực hiện các phép đo cần thiết 
(chính xác đến mm) để tính diện tích 
hình ABCDE (hình bôn). 

Hướng dẫn: 

Ta có: Sabcde = Sabc +Scdk +Sdkhe +Shea n 

= ỈAC.BG +4cK.DK +4(KD +HE1.HK + 4HE. AH. 

2 2 2 2 

Vậy ta cần đo các đoạn thẳng: AC, BG, CK, DK, HE, AII. 

(Bạn dọc hãy đo và tính) 

Bài 38: Một con dường cắt một dám 

đất hình chừ nhật với các dừ 

kiện được cho trên hình bên. 

Hãy tính diện tích phần 

con đường EBGF (EF // BG) và diện tích 

phần còn lại của đám đất. 
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Ilướng' dẫn: 

+ Diện tích con đường hình bình hành EBGF là: 

Sebgf = 50 x 120 = 6000 (m 2 ) 

+ Diện tích đám đất hình chữ nhật ABCD là: 

Sabcd = 150 X 120 = 18000 (m 2 ) 
+ Diện tích phần còn lại của đám đất là: ^ 

18000 -6000 = 12000 (m 2 ) 

Bài 39: Thực hiện các phép vẽ và đo cần thiết 
để tính diện tích một đám đất có dạng như 


hình bên, trong đó AB // CE và dược vẽ với tỉ E 

1 /Z)o /Z)0 


lê 


5000 


Ilướng dẫn: 

Kẻ DK vuông góc với AB (K thuộc AB), cắt 
EC tại I. Ta có: 

Sabcde = Sabce +Sced = — (AB +CE).IK + —CE.DI. 

z £» 

Vậy ta cần đo các đoạn thẳng: AB, CE, IK, DI. 



Bài 40: Tính diện tích thực của một hồ 
nước có sơ đồ là phần tô đậm trên hình 
bên (cạnh của mỗi ô vuông là lcm), ^ 

tỉ lệ - —— . 

<% 10000 

llướng dẫn: 

Ta chia mặt hồ thành các phần 
như hình dưới, diện tích mặt hồ trong 
sơ đồ là: 

s = Sabcd +Sdefg +Sgkih +Sila +Sdgkl 

= 4(2 +6).2 +4(2 +3).2 +4(2 +5).l 

2 2 2 

Vậy diện tích thực của mặt hồ là: 

33,5.10000 = 335000 (cm 2 ) = 33,5 m 2 . 



K 




II 
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ÔN TẬP CIIƯƠNG II 
HƯỚNG DẨN GIẢI BÀI TẬP. 

Bài 41: Cho hình chữ nhật ABCD. 

Gọi H, I, E, K lần lượt là các trung Ặ 
điểm của BC, HC, DC, EC (hình ben). ; 
Tính: a) Diện tích tam giác DBE. 6.8cnj 
b) Diện tích tứ giác EHIK. ị 


Ilướng dẫn: 



a) Ta có: Sdbe = -^DE.BC 

2 


+ Vì E là trung điểm của DC nên DE = -r-DC. 

2 

+ Khi đó: S D BE = T DC.BC = Ị .12.6,8 = 20,4 (cm 2 ) 

4 4 

b) Ta có: Sehik = Sehc - Skic 

+ Sehc = ị.EC.HC = I.IdC.ỈBC = 16.3,4 = 10,2 (cm 2 ) 

2 22 2 2 

+ Skic = ịKC.IC = ị.^EC. ỉ CH = 4 eC.HC = ị.6.3,4 = 2,55 (cm 2 ). 

2 2 2 2 8 8 

Vậy: Sehik = 10,2 - 2,55 = 7,65 (cm 2 ) 

Bài 42: Trên hình bên (AC // BF), 

hãy tìm tam giác có diện tích bằng 

diện tích của tứ giác ABCD. 

<gr e D c (§) V F 

Hướng dẫn: 

Ta có: 

+ Sabcd = Sadc + Sabc 
+ Sadf = Sadc + Sacf 

+ Vì BF // AC nên Sabc = Sacf (vì chung đáy AC và các đường cao vè 
từ B và F bằng nhau) 

Vậy Sade = Sadc + Sacf = Sadc + Sabc = Sabcd- D 
Bài 43: Cho hình vuông ABCD có tâm đôi xứng o, 
cạnh a. Một góc vuông xOy có tia Ox cắt cạnh AB 
tại E, tia Oy cắt cạnh BC tại F (hình bên). 

Tính diện tích tứ giác OEBF. 

Hướng dẫn: 

* Xét AAOE và ABOF có: A 


1 



+ OA = OB (do ABCD là hình vuông tâm đôi xứng O) 

-GBTT8-T1- 
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+ AOE + EOB = 90°; BOF + EOB = xOy = 90° AOE = BOF. 

+ EAO = 45° và FBO = 45° (vì ABCD là hình vuông) 

=> ẼÃÒ = FBÒ. 

Suy ra: AAOE = ABOF (g.c.g) => Saoe = Sbof 

* Ta có: Soebf = Soeb + Sbof = Soeb + Saoe = Saob = — Sabcd = — 3. . 

4 4 

Bài 44: Gọi o là điểm nằm trong hình bình hành ABCD. Chứng minh 
rằng tổng diện tích của hai tam giác ABO và CDO bằng tổng diện 
tích của hai tam giác BCO và DAO. 

Hướng dẫn: 

Qua o vẽ OH 1 AB và OK J_ AD => OH X DC, OK X BC. 

Gọi I, L lần lượt là giao điểm của OK, OH A H B 

với DC, BC. Ta có: K 

+ Sabcd = AB.IH = BC.KL 

+ Sabo = ị AB.OH và Scdo = ị DC.OI 

=> Sabo + Scdo = ÌaB.OII + ỈDC.OI = ÌAB.OH + ÌaB.OI 

2 2 . 2 2 

= 4aB(OII +01) = ịAB.III = 4 Sabcd (1) 

2 2 2 

+ Sbco = 2 BC.OL và S DA0 = ỈAD.OK 

=>Sbco + Sdao = — BC.OL + —AD.OK = —BC.OIj + —BC.OK 

2 Sy 2. 2 

= -ÌBCtOL + OK) = ÌBC.KL = -^Sabcd (2) 

2 2 2 

Từ (1) và (2) ta có: Sabo + Scdo = Sbco + Sdao • 

Bài 45: Hai cạnh của một hình bình hành có dộ dài là 6cm và 4cm. Một 

trong các đườrig cao có độ dài là 5cm. Tính độ dài đường cao kia. 

Ilướng dẫn: A-——B 

Xét hình bình hành ABCD có: 

AB = 6cm, AD = 4cm, AH = 5cm 

(AH là đường cao). 

Tính đường cao AI = ? 

+ Sabcd = AH.BC = ATI.AI) = 5.4 = 20 (cm a ) 

+ Sabcd = AI.DC = AI.AB = AI.6 



Suy ra: AI.6 = 20 AI = 


20 10 


(cm). 
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Bài 46: Cho tam giác ABC. Gọi M, N là các trung (liềm tương ứng của 


AC, BC. Chứng minh rằng diện tích của hình thang ABNM bằng — 

A 4 

diện tích cùa tam giác ABC. 

Ilướng dẫn: 

Ta có hình vẽ bên. 


Ta cần chứng minh Sabmn = T Sabc- 

4 


B 



+ AM - — AC (gt) => Sabm = Sbmc = —'Sabc (1) 

£ề Ci 


+ BN = NC (gt) => Sqmn = Smnc- Khi dó: 
Sbmc = Sqmn + Smnc = 2.Sbmn 

Sb.mn = — S|1 MC = — • — Sabc = — Sabc (2). 


2 


2 2 


4 
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Từ ( 1 ) và ( 2 ): Sabmn = Sabm + Sbmn = -t-Sabc + " 7 Sabc = .Sabc 

2 4 4 

Bài 47: Vẽ ba đường trung tuyên của một tam giác A 
(hình bên). 

Chứng minh sáu tam giác: 1 , 2 , 3, 4, 5, 6 p 
có diện tích bằng nhau. 

llướng dẫn: 

Gọi diện tích các tam giác theo 
thứ tự là Si, S- 2 , Sj, s 4 , S5, Se. 

Ta có: (<ềr > (ểỉ* 

+ AP = BP => Si = S -2 (cùng dường cao và đáy bằng nhau) ( 1 ) 

+ BM = MC => S3 = s 4 (cùng dường cao và dáy bàng nhau) ( 2 ) 
+ CN = NA => S 5 = S G (cùng đường cao và đáy bằng nhau) (3) 

* s, + s 3 + Sa = s 4 + s 5 + s 6 = is ABC 

z 

Kết hợp với ( 1 ), ( 2 ), (3) ta có: 2 Si + S 3 = S4 + 2Se => Si = Sô 

Vậy: sĩ = s 2 = s 5 = s 6 (5). 

* s 2 + Si + s 6 = s 3 + s 4 + s 5 = ^Sabc 

Kết hợp với ( 1 ), ( 2 ), (3) ta có: 2 S 1 + Se = 2 S 3 + S 5 => Si = Sá 

Vậy: si = s 3 = s 4 (6) 

Từ (5) và ( 6 ) ta có: Si = S2 = S3 = S4 = S5 = Se 
-GBTT8-T1- 
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